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فرض کنید  -7
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 با یک مثال نشان دهید این شمول می تواند حقیقی باشد.

 در مجموعه اعداد حقیقی با متر اقلیدسی تعریف می کنیم.
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 است.Eبست متمم  0E)ت( ثابت کنید متمم  -3

)اثبات: یعنی باید نشان دهیم:  )c cE E  
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 :همواره یکی است؟ خیر، زیرا در مجموعه اعداد حقیقی با متر اقلیدسی تعریف کنید Eو بست  E)ج( آیا بست  -3
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A,)آ( هرگاه  -23 B مجموعه های بسته و از هم جدایی در فضای متریX  باشند، ثابت کنید این مجموعه ها از هم جدا

 شده اند.

 اثبات چون این دو مجموعه بسته هستند با بست خودشان برابر هستند و داریم:

, ,A A B B A B A B A B      

 کنید. ت)ب( همین مطلب را در مورد مجموعه های باز از هم جدا اثبا

A,برهان خلف: فرض کنید  B مجموعه های بازی باشند که با هم اشتراک ندارند اماA B :بنابراین داریم 
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 که تناقض است.

p)پ(  X 0و  :را ثابت گرفته، و تعریف کنید 
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A,ثابت کنید  B.از هم جدا شده اند 
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Aاثبات: چون  B  وA مجموعه ای باز است طبق قسمت )ب( کافی است، ثابت کنیمB .هم مجموعه ای باز است 
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 نقطه، شمارش ناپذیر است. راهنمایی قسمت )پ( را به کار ببرید. 1)ت( ثابت کنید هر فضای متری همبند با حداقل 
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A,طبق قسمت )پ( مجموعه های  B  از هم جدا شده هستند و چونE :همبند است پس 
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 بنابراین:
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 تعریف می کنیم:
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 این تابع یک به یک است: زیرا

1 2 1 21 2 1 2( , ) , ( , )d x x d x x x x              

 بنابراین از مبانی ریاضی می دانیم که:

( ) (0, ( , )) ( )card E card d x y card   

 ناشمارا است. Eبنابراین 


