
وقت :   دقیقهتاریخ :

تعداد سوالات: 82نام و نام خانوادگی :

گروه مشاوره خاکسارموضوع ریاضی عمومی پیش دانشگاهی و پایه( * هندسه مختصاتی و منحنی های درجه دوم)

1. شعاع دایره اي که از سه نقطه با مختصات  می گذرد کدام است؟ 
 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 5123-سراسري-1391-متوسط

2. در هذلولی به معادله ي  اندازه ي وتر گذرنده بر کانون و عمود بر محور کانونی آن کدام است؟

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 5125-سراسري-1391-متوسط

3. دو دایره به معادلات   و    نسبت به هم کدام وضع را دارند؟
4) متخارج3) متقاطع2) مماس داخل1) مماس خارج

کد سوال: 5322-سراسري-1387-متوسط

4. در بیضی به معادله ي  اندازه ي وتري که از کانون بیضی بر قطر بزرگ آن عمود شود، کدام است؟

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 5323-سراسري-1387-متوسط

، جواب دارد؟ ، معادله ي ماتریسی  5. به ازاي کدام مجموعه مقادیر 

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 5939-سراسري-1388-متوسط

، سه خط به معادلات  متقارب اند؟ 6. به ازاي کدام مقدار 
4) نشدنی3) 2) 1) 

کد سوال: 5991-سراسري-1388-متوسط

7. هر خط قائم بر یک دایره، از نقطه  می گذرد. این دایره بر خط به معادله  مماس است. شعاع دایره کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 6010-سراسري-1388-متوسط

، خط هادي آن از نقطه اي با کدام مختصات می گذرد؟ 8. در سهمی به معادله ي 
 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 6012-سراسري-1388-متوسط

9. نقطه ي  رأس یک متوازي الاضلاع است که دو ضلع آن منطبق بر دو خط به معادلات  و  می 
باشند.مختصات وسط قطر آن کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 6868-سراسري-1390-متوسط

10. دایره اي از نقطه  گذشته و بر هر دو محور مختصات مماس است. قطر دایره بزرگتر کدام است؟
 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 6883-سراسري-1390-متوسط
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صفحه 2

11. از دستگاه معادلات  و  مقدار  کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 7300-سراسري-1385-متوسط

، دایره به معادله ي  بر خط به معادله ي  مماس است؟ 12. به ازاي کدام مقدار 

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 7313-سراسري-1385-متوسط

13. اگر نقاط  و  کانون هاي یک هذلولی با خروج از مرکز  باشد، معادله آن کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 7317-سراسري-1385-متوسط

) و مماس بر نیمساز ربع اول، خط به معادله ي  را با کدام طول ها قطع می کند؟ 14. دایره به مرکز ( و 

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 7900-سراسري-1386-متوسط

15. در سهمی به معادله ي  معادله ي خط هادي آن کدام است؟

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 7902-سراسري-1386-متوسط

16. نقطه ي  بر روي بیضی به معادله ي  قرار دارد، مجموع فواصل نقطه ي  از دو کانون این بیضی
کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 7907-سراسري-1386-متوسط

17. معادله ي سه ضلع یک مثلث  و  است. معادله ي خطی که کوچک ترین ارتفاع این مثلث بر آن قرار
دارد کدام است؟

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 9849-سراسري-1384-متوسط

18. نقطه ي  مرکز دایره اي گذرنده بر دو نقطه ي  و  است. شعاع این دایره کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 9879-سراسري-1384-متوسط

19. در بیضی به معادله ي  فاصله ي یک کانون از دورترین رأس آن کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 9882-سراسري-1384-متوسط

20. از دستگاه معادلات  مقدار  کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 11071-سراسري-1382-متوسط
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صفحه 3

21. طول شعاع دایره اي که از سه نقطه  و  و  می گذرد کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 11141-سراسري-1382-متوسط

22. دهانه ي سهمی به معادله ي  رو به راست باز می شود و فاصله کانون تا خط هادي آن  واحد است، مختصات
کانون این سهمی کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 11152-سراسري-1382-متوسط

23. یک خط از دسته خطوط به معادله ي   برخط گذرنده بر دو نقطه ي  و  عمود
است، معادله ي آن خط کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 11754-سراسري-1381-متوسط

24. شیب خط قائم بر بیضی به معادله ي  در نقطه ي برخورد آن بیضی با نیمساز ناحیه ي اول و در این ناحیه
کدام است؟

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 11807-سراسري-1381-متوسط

25. دو دایره به معادلات  و  نسبت به هم کدام وضع را دارند؟
4) متداخل3) متقاطع2) مماس خارج1) مماس داخل

کد سوال: 12373-سراسري-1383-متوسط

26. خط به معادله ي  محور تقارن و خط  خط هادي یک سهمی اند. اگر این سهمی از نقطه ي  بگذرد فاصله ي
کانون تا خط هادي آن کدام است؟

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 12376-سراسري-1383-سخت

27. مجانب هاي یک هذلولی منطبق بر دو قطر یک مستطیل به ابعاد  و  واحد است. اگر این هذلولی بر ضلع بزرگتر مستطیل مماس
باشد، خروج از مرکز آن کدام است؟

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 12379-سراسري-1383-متوسط

28. دو نقطه بر خط به معادله ي  قرار دارند، که فاصله این نقاط از خط به معادله ي  برابر  است. طول
این دو نقطه، کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 14072-سراسري-1389-متوسط

29. یک تلسکوپ انعکاسی داراي آینه اي سهموي است که فاصله ي راس تا کانون  سانتی متر و قطر قاعده ي آن  سانتی متر
است. عمق آینه در مرکز، چند سانتی متر است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 14129-سراسري-1389-متوسط
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صفحه 4

30. نقطه ي  محل تلاقی مجانب هاي هذلولی به معادله ي  است، معادله ي مجانب آن
با شیب مثبت، کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 14131-سراسري-1389-متوسط

، کدام است؟ 31. خروج از مرکز هذلولی به معادله ي 

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 47471-خارج از کشور-1391-متوسط

32. سه ضلع مثلثی به معادلات  هستند. معادله ي ارتفاع  از
مثلث مفروض، کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 48806-خارج از کشور-1389-متوسط

33. دو ضلع یک مستطیل منطبق بر دو خط به معادلات  و  و یک رأس آن نقطه ي  است. مساحت
این مستطیل کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 48827-خارج از کشور-1390-متوسط

، از داخل سهمی به معادله ي  34. یک اشعه ي نورانی را در امتداد خط  و اشعه ي دیگر را در امتداد خط 
، بر آن می تابانیم. مختصات نقطه ي تلاقی بازتاب این دو پرتو، کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 48844-خارج از کشور-1389-سخت

، فاصله ي هر کانون از خط مجانب هذلولی، کدام است؟ 35. در هذلولی به معادله ي 

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 48846-خارج از کشور-1389-متوسط

36. دایره اي از دو نقطه ي  و  گذشته و معادله ي یک قطر آن به صورت  است. شعاع این دایره کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 48864-خارج از کشور-1390-متوسط

37. مساحت محدود به خطوط مماس بر منحنی به معادله ي  در هر رأس کانونی و غیر کانونی آن، کدام است؟
 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 48865-خارج از کشور-1390-متوسط

38. دستگاه معادلات  ، چند دسته جواب دارد؟

4) بی شمار3) فاقد جواب2) دو1) یک
کد سوال: 76207-خارج از کشور-1387-متوسط

39. وتري از سهمی به معادله ي  که از کانون بر محور آن عمود باشد، قطري از یک دایره است. معادله ي این دایره
کدام است؟

 (1 (2
 (3 (4

کد سوال: 76308-خارج از کشور-1387-متوسط
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صفحه 5

، مجانب هاي یک هذلولی گذرا بر نقطه ي  هستند. معادله ي این 40. دو خط به معادلات  و
هذلولی کدام است؟

 (1 (2
 (3 (4

کد سوال: 76314-خارج از کشور-1387-سخت

41. دو ضلع یک مربع منطبق بر دو خط به معادلات  و  هستند، مساحت این مربع کدام است؟

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 78669-سراسري-1392-متوسط

42. سهمی به کانون  و خط هادي به معادله ي  ، محور  ها را با کدام طول قطع می کند؟

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 78671-سراسري-1392-متوسط

43. مختصات دو سر قطر کوچک یک بیضی  و  است. این بیضی از نقطه ي  می گذرد، خروج از مرکز آن
کدام است؟

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 78672-سراسري-1392-سخت

، معادله ي ماتریسی  جواب ندارد؟ 44. به ازاي کدام مقدار 

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 78905-خارج از کشور-1388-متوسط

45. دایره  اي از دو نقطه ي  و  گذشته و بر خط  مماس است. شعاع این دایره کدام است؟

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 79039-خارج از کشور-1388-متوسط

، داراي بی شمار جواب است؟ ، دستگاه معادلات   46. به ازاي کدام مقدار 

4) هیچ مقدار 3) 2) 1) 
کد سوال: 85208-سراسري-1393-متوسط

، برابر کدام است؟ ،  و  47. شعاع دایره ي گذرا بر سه نقطه ي 

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 85209-سراسري-1393-متوسط

، طول وتري از آن، گذرا به کانون و عمود بر محور کانونی، کدام است؟ 48. در هذلولی به معادله ي 

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 85210-سراسري-1393-متوسط

49. مساحت مثلثی با سه رأس به مختصات  ،  و  کدام است؟
 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 85903-خارج از کشور-1392-متوسط
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صفحه 6

50. عمق یک آینه ي سهموي در مرکز آن  واحد و قطر قاعده ي آن  واحد است. فاصله ي کانون تا رأس آن کدام است؟
 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 85904-خارج از کشور-1392-متوسط

51. مختصات دو سر قطر بزرگ یک بیضی  و و خروج از مرکز آن  است. این بیضی محور   ها را با کدام طول قطع

می کند؟
 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 85905-خارج از کشور-1392-سخت

52. دو اشعه به موازات محور  ها، بر سهمی به معادله ي  می تابند. پس از بازتاب در کدام نقطه متقاطع اند؟
 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 87328-خارج از کشور-1386-متوسط

ها 53. خط هادي یک سهمی به معادله ي   است. هر پرتوي که از نقطه ي  بر این سهمی بتابد، در امتداد محور 

ها را با کدام طول قطع میکند؟ باز میتابد. این سهمی محور 

 (1
 

 (2 (3 (4

کد سوال: 102481-سراسري-1394-سخت

54. هذلولی به معادله ي  مفروض است. معادله یک بیضی که کانونهاي آن منطبق بر رأسهاي هذلولی و
رأسهاي آن در کانونهاي این هذلولی باشد، کدام است؟

 (1 (2
 (3 (4

کد سوال: 102486-سراسري-1394-سخت

55. نقطه ي  وسط قطر مربعی است که یک ضلع آن منطبق بر خط به معادله  است. مساحت این مربع، کدام
است؟
 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 102559-خارج از کشور-1393-متوسط

، کدام است؟ 56. شعاع دایره به مرکز  و مماس خارج بر دایره ي 

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 102567-خارج از کشور-1393-متوسط

، همواره برابر  واحد است. این ، از دو نقطه ي ثابت  و  57. قدر مطلق تفاضل فواصل نقطه ي متحرك 
متحرك با کدام عرض، خط به معادله ي  را قطع میکند؟

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 102572-خارج از کشور-1393-متوسط

ها بر این سهمی بتابد، به نقطه ي  باز میتابد. 58. نقطه ي  ، رأس سهمی است. هر پرتو که موازي محور 
ها را با کدام عرض، قطع میکند؟ این سهمی محور 

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 102661-خارج از کشور-1394-متوسط
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2

x

−1, 5−1, 70, 61, 5

x− 2y+ 4x = 11y2

(2, 1)(2, 3)(3, 1)(4, 1)

x =
13
4

(− , −2)
5
4

x

x

1
3

3
4

5
9

5
4

5 − 4 − 20y = 0y2 x2

5 + 9 − 20y = 25y2 x25 + 9 − 10y = 36y2 x2

4 + 5 − 16y = 4y2 x29 + 5 − 36y = 9y2 x2

A(3, −1)2y–x = 5

40457580

(−2, 2)+ − 2x+ 4y+ 1 = 0x2 y2

2 2
−−√32 3

−−√4

M(x,y)(2, −4)(2, 6)6
x = 5

1 ±
15
4

1 ± 4 2
−−√2 ±

15
4

2 ± 3 2
−−√

S(−1٫6, −1)x(0٫9, −1)

y

−6, 4−5, 3−4, 2−2, 0



A 3
5

B
3
2

صفحه 7

، منحنی به معادله ي  یک دایره است؟ 59. به ازاي کدام مجموعه ي مقادیر 
 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 102821-خارج از کشور-1385-متوسط

، مختصات یکی از کانون ها کدام است؟ 60. در هذلولی به معادله ي 
 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 102823-خارج از کشور-1385-متوسط

61. مساحت مثلثی که دو ضلع آن واقع بر خطوطی به معادلات   و   وضلع دیگر آن بر محور  قرار دارد کدام
است؟
 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 109106-سراسري-1373-متوسط

62. معادله ي خطی که به موازات نیمساز ناحیه ي اول و سوم بوده و نیمساز ناحیه ي دوم را در نقطه اي به طول  قطع می کند کدام

 
است؟ 

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 109107-سراسري-1378-متوسط

63. مساحت متوازي الاضلاع محدود به خطوطی به معادلات   و  و محور ها و نیمساز ناحیه ي اول برابر کدام است؟
 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 109113-سراسري-1377-متوسط

64. در شکل زیر شیب خطی که از دو نقطه ي  می گذرد کدام است؟ 

 (1 (2

 (3 (4

کد سوال: 109134-سراسري-1373-متوسط

ها را در دو نقطه به عرض هاي  و  قطع می کند، رأس آن بر روي نیسماز ناحیه ي اول است، فاصله ي کانون 65. یک سهمی محور 
سهمی تا خط هادي، کدام است؟

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 116554-خارج از کشور-1360-سخت

 
ها را با کدام طول، قطع می کند؟ ، محور  66. دایره اي به مرکز  و مماس بر خط به معادله ي 

4)  و 3)  و2)  و 1)  و 
کد سوال: 119434-سراسري-1395-متوسط

، خروج از مرکز هذلولی به معادله ي  ، برابر  است؟ 67. به ازاي کدام مقدار 
 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 119435-سراسري-1395-متوسط

ها را در دو نقطه به طول هاي  و  قطع کرده و مرکز آن، بر روي نیمساز ربع اول است. شعاع این دایره کدام 68. دایره اي، محور 
است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 119528-خارج از کشور-1395-متوسط

a2 + ( − 7) + 4y+a = 0x2 a2 y2

{−3}{3}{−3, 3}∅

4 − 5 + 8y+ 20x+ 4 = 0y2 x2

(−2, −1)(−1, −1)(2, −1)(2, 2)

y+x = 22y−x = 4x

5678

x = 2

y+x = 4y+x = −4y−x = 4y−x = −4

y = x+ 3x = 4y

8121415

B,A

5
2

2
5

−
2
5

−
5
2

y15

2
3

3
4

4
3

3
2

(2, −1)x−y = 1x

31413241٫5

kk − 2 + 4y = 4x2 y23
−−√

1234

x13

3
−−√25

−−√3
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69. در یک هذلولی افقی، معادله ي مجانب ها به صورت   و   می باشند. خروج از مرکز این هذلولی، کدام است؟

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 119529-خارج از کشور-1395-آسان

 
70. دایره اي از دو نقطه ي  و  گذشته و مرکز آن بر خط به معادله ي  قرار دارد.شعاع این دایره کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 121728-خارج از کشور-1386-متوسط

 
71. دورترین نقطه از بیضی به معادله ي  تا مرکز آن، به کدام مختصات است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 121729-خارج از کشور-1386-متوسط

، مقدار  کدام است؟ 72. از دستگاه معادلات  و  و 
 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 122003-خارج از کشور-1384-متوسط

73. معادله ي وتر مشترك دو دایره به مراکز  و  و به شعاع هاي مساوي  واحد، کدام است؟
 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 122027-خارج از کشور-1384-متوسط

ها را در دو نقطه به طول هاي  و  قطع کرده و خط هادي آن به معادله ي  است. عرض رأس این 74. یک سهمی محور 
سهمی کدام است؟

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 122031-خارج از کشور-1384-سخت

 
75. دستگاه معادلات  چند دسته جواب دارد؟

1) یک
 
4) بی شمار3) فاقد جواب2) دو 

کد سوال: 221832-سراسري-1387-متوسط

، خط هادي سهمی به معادله ي  از نقطه ي  می گذرد؟ 76. به ازاي کدام مقدار 

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 222276-خارج از کشور-1388-متوسط

77. در بیضی به معادله ي  خط گذرا بر کانون و عمود بر محور کانونی، بیضی را در  و  قطع می کند،
اندازه ي  کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 229451-سراسري-1396-متوسط

ها است. اگر این سهمی از نقطه ي  بگذرد، فاصله ي کانون تا خط 78. محور تقارن یک سهمی با رأس  موازي محور 
هادي آن، کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 229492-سراسري-1396-متوسط

y = 2x− 4y = −2x
3
2

1
2

5
−−√3

−−√5
−−√

(0, 0)(3, 1)y = 2x

3
−−√25

−−√3

2 + + 4x− 4y+ 2 = 0x2 y2

(−1 − , 2)2
−−√(−2, 2 + )2

−−√(−1, 4)(−1, 6)

2x+y−z = 4x+ 2y+ 3z = 13x+z = 9y

12−1−2

(−1, 2)(2, 1)2
x = 2yy = 3x3y = 2x3y = 3x

x15y = −2

−1−
3
2

−
1
2

1
2

= = =
3x−y

3
5x+y

1
7x+y

2
x− 3y

5

a− 6y+ 2x+a = 0y2∣

∣
∣
1
2

5678

16 + 5 − 10x = 75y2 x2MN

MN

22٫533٫5

(−1, 3)x(5, 9)

2٫533٫54
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ها را با کدام طول، قطع می کند؟ ، محور  79. سهمی با کانون  و خط هادي به معادله ي 

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 229667-خارج از کشور-1396-متوسط

، خط  را با کدام طول ها قطع می کند؟ 80. بیضی به کانون هاي  و  و خروج از مرکز 

 (1 (2 (3 (4

کد سوال: 229682-خارج از کشور-1396-متوسط

، زاویه ي بین خط مماس بر دایره ي  و خط به معادله ي   در نقطه ي 81. به ازاي کدام مقدار 

 
تلاقی آن ها،  درجه است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 240754-سراسري-1396-متوسط

82. دایره ي  بر دایره به معادله ي  مماس خارج است. هر خط قائم بر دایره ي  از نقطه ي 
می گذرد. شعاع دایره ي  کدام است؟

 (1 (2 (3 (4
کد سوال: 254321-خارج از کشور-1396-متوسط

F (2, 3)x = −4x

−
1
2

−
1
4

1
4

1
2

(1, −1)(1, 1)
1
2

y = 2x

− , 11
2

− , 11
4

−1 ,
1
2

− , 21
2

a+ − 2x+y = 1x2 y23x+ 2y = a

90
2345

C+ − 4x+ 2y = 4x2 y2C(8, 7)

C

6789



وقت :   دقیقهتاریخ :

تعداد سوالات: 82نام و نام خانوادگی :

گروه مشاوره خاکسارموضوع ریاضی عمومی پیش دانشگاهی و پایه( * هندسه مختصاتی و منحنی های درجه دوم)

معادله ي دایره در حالت گسترده به صورت  است. این سه نقطه را در معادله ي دایره 1.گزینه 1

 
صدق می دهیم.

 

 

 
، شعاع دایره برابر است با: حال با معلوم بودن مقادیر  و  و 

2.گزینه 1
در این سؤال، اندازه ي وتر کانونی را خواسته است.

 

  اندازهي وتر کانونی 

3.گزینه 1

 
  

 

 
 

 

 
؛ از طرفی   

چون  است دو دایره مماس خارج هستند.

 
سوال، اندازه ي وتر کانونی را خواسته است. 4.گزینه 4

43
51

47
ل 

ریا
س

+ +ax+ by+ c = 0x2 y2

A  c = 0
∣

∣
∣

0
0

− →−−
صدق

a = 0 , b = −5
B  4 + 16 − 2a+ 4b = 0

∣

∣
∣
−2
4

− →−−
صدق

C  4 + 1 + 2a+ b = 0∣

∣
∣
2
1

− →−−
صدق

⎫

⎭
⎬
⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪

−→

abc

= = = → R = = 2٫5R2 + − 4ca2 b2

4
0 + 25 − 0

4
25
4

5
2

− 3 − 2x = 2 ⇒ ( − 2x) − 3 = 2 ⇒ ( − 1) − 3 = 2 ⇒ − 3 = 3x2 y2 x2 y2 (x− 1)2 y2 (x− 1)2 y2

− = 1 ⇒{→
(x− 1)

2

3
y2

1
= 3 ⇒ a =a2 3−−√

= 1 ⇒ b = 1b2

= = =
2b2

a

2 × 1
3−−√

2 3−−√

3
MN =

+ − 2x+ 6y− 8 = 0 ⇒ ⇒ Cx2 y2 ⎧
⎩⎨
f = 0 → 2x− 2 = 0 → x = 1′
x

f = 0 → 2y+ 6 = 0 → y = −3′
y

∣

∣
∣

1
−3

= + − c = 1 + 9 + 1 = 18 ⇒ R = = 3R2 α2 β
2 18

−−√ 2
−−√

+ + 8x− 4y+ 12 = 0 ⇒ ⇒x2 y2 ⎧
⎩⎨
f = 0 → 2x+ 8 = 0 → x = −4′
x

f = 0 → 2y− 4 = 0 → y = 2′
y

C
′ ∣

∣
∣
−4
2

= + − c = 16 + 4 − 12 = 8 → = = 2R′2
α2 β

2
R′ 8

−−√ 2
−−√

C = = = = 5C ′ +(1 + 4)
2

(−3 − 2)
2− −−−−−−−−−−−−−−√ 25 + 25

− −−−−−√ 50
−−√ 2

−−√
C = R+C ′ R′

+ 2 − 2x = 1 → − 1 + 2 = 1 → + 2 = 2x2 y2 (x− 1)2 y2 (x− 1)2 y2

→ + = 1 → a = , b = 1(x− 1)
2

2
y2

1
2
−−√

MN = = × =
2b2 2

−−√

2−−√
−−√

2
−−√
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5.گزینه 4

 
 

 
همواره برقرار است 

 
شرط متقارب بودن سه خط آن است که محل تلاقی دو خط  در معادله ي خط سوم صدق کند. 6.گزینه 4

 
 

 
 

 

 
قائم بر دایره از مرکز دایره می گذرد پس  می باشد. 7.گزینه 2

 

2C 1

x-
y

0 H

-

=1-

 

 
 توجه کنید فاصله ي نقطه ي  از خط به معادله ي  از رابطه ي  به دست میآید.

8.گزینه 3

تنها گزینه اي که طولش  است گزینه سوم می باشد.
9.گزینه 3

مختصات نقطه ي  در هیچ یک از معادلات دو خط صدق نمی کند پس نقطه  روي این دو خط قرار ندارد کافی است با این دو خط

 
تشکیل دستگاه دهیم تا مختصات نقطه  بدست آید.

 
A M

B

 

 
می دانیم نقطه ي  وسط پاره خط  قرار دارد یعنی: 

 

 
-مرکز دایره اي که در ربع اول بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي   است. 10.گزینه 2

 
- مرکز دایره اي که در ربع دوم بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي    است.

 
- مرکز دایره اي که در ربع سوم بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي    است.

[ ][ ]= [ ]⇒{a+ 1
−1

2
a− 1

x

y

a

1
(a+ 1)x+ 2y = a

−x+ (a− 1)y = 1

≠ ⇒ ≠ ⇒ − 1 ≠ −2 ⇒ ≠ −1− →−−−−−−−−−
شرط جواب داشتن a

a′
b

b′
a+ 1
−1

2
a− 1

a2 a2

{ ⇒ x = a , y = −2a− y+ 2x = 0
y+ 3x = a

A −4a+ + 5 = 0 ⇒ − 4a+ 5 = 0∣
∣
∣
a

−2a − →−−−−−−−−−
2y+ax+5=0

صدق در خط سوم
a2 a2

Δ = − 4ac = 16 − 20 = −4 < 0 → ریشه ي حقیقی ندارد → b2این سه خط هیچ گاه متقارب نیستند.

C
∣
∣
∣
−2

1

R = CH = = × = 2
| − 2 − 1 − 1|

1 + 1− −−−√

4
2−−√

2−−√

2−−√
2
−−√

A ∣∣αβax+ by+ c = 0AH =
|aα+ bβ+ c|

+a2 b2− −−−−−√

+ 4y+ 2x+ 1 = 0 → − 4 + 2x+ 1 = 0y2 (y+ 2)
2

→ = −2x+ 3 → , S , 4p = 2 → p =(y+ 2)2 (y+ 2 = −2(x− ))2 3
2  

سهمی افقی منفی

∣

∣

∣
∣
∣

: α
3
2
−2 : β

1
2

: x = α+p → x = + → x = معادله ي خط هادي2
3
2

1
2

2

AA

B

{ → −17x = 17 ⇒ x = −1 , y = 4 ⇒ B
3

−2
2y− 3x = 11
3y+ 4x = 8

∣

∣
∣
−1
4

MAB

= = = 3   , = = = 5xM
+xA xB

2
7 − 1

2
yM

+yA yB

2
6 + 4

2
1(R,R)

2(−R,R)

3(−R, −R)



 
- مرکز دایره اي که در ربع چهارم بر محورهاي مختصات مماس است، نقطه ي    است.

که  شعاع دایره است.
4(R, −R)

R
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از نقطه ي داده شده روي دایره متوجه می شویم دایره در ناحیه ي دوم بر هر دو محور مختصات مماس است پس مرکز آن 

 
است.

 
 

 
 

11.گزینه 3

 
 

 
  :از طرفی

  اگر

 
فاصله ي مرکز دایره تا خط مماس بر دایره برابر شعاع دایره است. 12.گزینه 2

 

C

H 
 

 

 
 

 
 

 
 :بنابراین

 
توجه کنید فاصله ي نقطه ي  از خط به معادله ي  از رابطه ي  به دست می آید.

13.گزینه 4

 

C
∣

∣
∣
−R

R

+ = ⇒ + = + =(x−α)2 (y−β)2 R2 (x+R)2 (y−R)2 R2 − →−−

صدق

∣
∣∣
−1
2

(−1 +R)2 (2 −R)2 R2

⇒ 1 − 2R+ + 4 − 4R+ = ⇒ − 6R+ 5 = 0R2 R2 R2 R2

⇒ (R− 1)(R− 5) = 0{R = 1
R = 5 ⇒ = قطر دایره بزرگتر10

= = z+ 2 = k ⇒
x− 1

2
y

3

⎧
⎩⎨
x = 2k+ 1
y = 3k
z = k− 2

2x+y− 2z = 16 → 4k+ 2 + 3k− 2k+ 4 = 16 → 5k = 10 → k = 2

k = 2 ⇒ ⇒ x+y = 11
⎧
⎩⎨
x = 5
y = 6
z = 0

⇒ C

f = 0 → 2x− 2 = 0 → x = 1′
x

f = 0 → 2y+ 4 = 0 → y = −2′
y

∣

∣
∣

1
−2

= + − c = 1 + 4 −a = 5 −a → R =R2 α2 β
2 5 −a

− −−−√

x+ 3y = 0 = CH = R = فاصله ي مرکز دایره تا خط=
|1 − 6 + 0|

1 + 9− −−−√

5
10−−√

= = 5 −a → a =
5
10−−√

5 −a
− −−−√ − →−−

توان2 25
10

5
2

A ∣∣αβax+ by+ c = 0AH =
|aα+ bβ+ c|

+a2 b2− −−−−−√

= → , F WxF xF ′ هذلولی قائم F ′ وسط

∣

∣

∣
∣
∣
∣

= 0 : α
0 + 0

2

= 0 : β
−3 + 3

2
F = 2c → 2c = 6 → c = 3F ′

e = → = → a = 2c

a

3 2−−√

4
3
a

2
−−√

= + → 9 = 8 + → = 1 → b = 1c2 a2 b2 b2 b2

: − = 1 → − = 1 − 8 = معادله ي هذلولی قائم8
(y−β)2

a2
(x−α)2

b2
y2

8
x2

1
−→−
×8

y2 x2
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فاصله ي مرکز دایره تا خط  (نیم ساز ناحیه ي اول) شعاع دایره را می دهد. 14.گزینه 1
2C 0

x-
y =

H
0

 
حال با داشتن مرکز دایره و شعاع دایره، معادله ي آن را می نویسیم.

 

 
 

توجه کنید فاصله ي نقطه ي  از خط به معادله ي  از رابطه ي  به دست می آید.

15.گزینه 2

 
مجموع فواصل هر نقطه روي بیضی از دو کانون آن، برابر  است. 16.گزینه 3

 
سه خط داده شده را رسم می کنیم. 17.گزینه 1
=y x2

=

x

1

y=+ 1

A H

x

کوچک ترین ارتفاع مثلث  پاره خط  می باشد که معادله اش  است زیرا اگر با دو خط  و  تشکیل

 
دهیم داریم:

 
یعنی مختصات نقطه ي  به  صورت  است پس معادله ي ارتفاع  به  صورت  است.

18.گزینه 1

y = x

R = CH = = × =
|2 + 0 + 0|

1 + 1− −−−√

2
2−−√

2−−√

2−−√
2
−−√

⇒ + = ⇒ + = 2 + 1 = 2C , R =
∣
∣
∣

2
0 2

−−√ (x−α)2 (y−β)2 R2 (x− 2)2 y2 − →−−−
y=1

(x− 2)2

= 1 ⇒{(x− 2)2 x− 2 = 1 ⇒ x = 3
x− 2 = −1 ⇒ x = 1

A ∣∣αβax+ by+ c = 0AH =
|aα+ bβ+ c|

+a2 b2− −−−−−√

− 6x+ 8 = 2y → − 9 + 8 = 2yx2 (x− 3)2

→ = 2y+ 1 → , S , 4p = 2 → p =(x− 3)
2

(x− 3 = 2(y+ ))2 1
2  

سهمی قائم مثبت

∣

∣

∣
∣
∣

3 : α

− : β
1
2

1
2

: y = β−p → y = − − → y = معادله ي خط هادي1−
1
2

1
2

2a
9 + 4 − 8x = 8 ⇒ 9 + 4( − 2x) = 8 ⇒ 9 + 4((x− 1 − 1) = 8y2 x2 y2 x2 y2 )2

⇒ 9 + 4(x− 1 = 12 ⇒ + = 1 → = 3 ⇒ a = ⇒ 2a = 2y2 )2 y2

12
9

(x− 1)2

3
a2 3−−√ 3−−√

y = 2x → , و x+y = 1 , →
∣

∣
∣

0
0

∣

∣
∣
1
2

∣

∣
∣

0
1

∣

∣
∣

1
0

ABCAHy =
2
3

x+y = 1y = 2x

{ ⇒ x = , y =
x+y = 1
y = 2x

1
3

2
3

AA

∣

∣

∣
∣

1
3
2
3

AHy =
2
3



صفحه 13

 
شکل مسأله به صورت مقابل می باشد.

 
 

C

B A 1
2

a
a2

-1
4

 

فاصله ي یک کانون از دورترین رأس مساوي  است و فاصله ي یک کانون از نزدیکترین رأس مساوي  19.گزینه 2
 است.

 

 

20.گزینه 1

کافی است معادله گسترده دایره یعنی  را بنویسیم و این نقاط را در معادله دایره صدق 21.گزینه 3

 
دهیم.

 

فاصله کانون تا خط هادي برابر  است یعنی  است و چون دهانه ي سهمی رو به راست باز می شود 22.گزینه 2

 
سهمی مثبت است.

R = AC = ,R = BC =+(2 −a)
2

(1 − 2a)
2− −−−−−−−−−−−−−−√ +(−1 −a)

2
(4 − 2a)

2− −−−−−−−−−−−−−−−√

⇒ =+(2 −a)
2

(1 − 2a)
2− −−−−−−−−−−−−−−√ +(−1 −a)

2
(4 − 2a)

2− −−−−−−−−−−−−−−−√

4 − 4a+ + 1 − 4a+ 4 = 1 + 2a+ + 16 − 16a+ 4 ⇒ 6a = 12 ⇒ a = 2− →−−
توان2

a2 a2 a2 a2

R = AC = = = 3+(2 − 2)
2

(1 − 4)
2− −−−−−−−−−−−−−√ 0 + 9

− −−−√
a+ c

a− c

3 + 4 − 6x+ 4y = 44 ⇒ 3( − 2x) + 4( +y) = 44x2 y2 x2 y2

→ 3(x− 1 − 1 + 4(y+ − = 44 ⇒ 3(x− 1 + 4(y+ = 48)2 1
2

)2 1
4

)2 1
2

)2

⇒ + = 1 → → a+ c = 6(x− 1)2

16

(y+
1
2

)2

12

⎧
⎩⎨
⎪
⎪

= 16 → a = 4a2

= 12b2

= − = 16 − 12 = 4 → c = 2c2 a2 b2

= z− 3 → x+y = 2z− 6 2z− 6 +z = 0 → z = 2x+y

2
− →−−−−−−−
x+y+z=0

= z− 3 = 2 − 3 ⇒ y+ 2 = −3 ⇒ y = −5
y+z

3
− →−−
z=2 y+ 2

3
+ +ax+ by+ c = 0x2 y2

a = −2 , c = −3
A 1 −a+ c = 0

∣

∣
∣
−1
0

− →−−
صدق

B 9 + 3a+ c = 0∣

∣
∣

3
0 − →−−

صدق

⎫

⎭
⎬
⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪

− →−−
دستگاه

C 9 − 3b+ c = 0 b = 2
∣

∣
∣

0
−3

− →−−
صدق

− →−−−
c=−3

= = = = 5 ⇒ R =R2 + − 4ca2 b2

4
4 + 4 + 12

4
20
4

5
−−√

2pp = 1 , 2p = 2



 

 
ابتدا شیب خط گذرنده از دو نقطه ي  و  را بدست می آوریم. 23.گزینه 2

+ax−ay = 0 → − +ax = 0y2 (y− )
a

2
2 a2

4

→ = −ax+ → = −a(x− )(y− )
a

2
2 a2

4
(y− )

a

2
2 a

4

→ 4p = −a → −a = 4 → a = −4 → : = 4(x+ 1) → Sمعادله ي سهمی (y+ 2)
2 ∣

∣
∣

−1 : α

−2 : β

: F → Fمختصات کانون
∣

∣
∣
α+p

β

∣

∣
∣

0
−2

A
∣
∣
∣
2
− 1

B
∣
∣
∣
8
3
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24.گزینه 1

 

25.گزینه 1

 

 
   از طرفی

چون  است پس دو دایره مماس داخل هستند.
26.گزینه 1

چون معادله ي خط هادي به صورت  است پس سهمی، افقی است.

چون نقطه ي  روي سهمی در سمت راست خط هادي است پس سهمی مثبت است و می دانیم معادله ي محور تقارن در سهمی افقی، 

 
 است پس  است.

 

 

 
فاصله ي کانون تا خط هادي  است.

 
هذلولی چه افقی چه قائم همیشه بر ضلع  مماس است، بنابراین داریم: 27.گزینه 4

نقطه ي  را روي خط  در نظر گرفته و فاصله ي آن را از خط   بدست آورده و 28.گزینه 2

مساوي  قرار می دهیم.

= = = = = −mAB
−yA yB
−xA xB

−1 − 3
2 − 8

−4
−6

2
3

− →−−
عمود

mدسته خط
3
2

= − = − → 4k = 3k+ 3 → k = 3mدسته خط
2k
k+ 1

3
2

k = 3 4y+ 6x− 2 = 0 2y+ 3x = 1− →−−−−−−−−−−−
معادله ي دسته خطوط

−→−
÷2

{ + 3 − 8x = 0 → 4 − 8x = 0 → 4x(x− 2) = 0+ 3 − 8x = 0x2 y2

y = x( نیمساز ناحیه ي اول(
− →−−
تلاقی

x2 x2 x2

→ 4 − 8x = 0 → 4x(x− 2) = 0 → x = 0 (غ ق ق) , x = 2 → y = 2x2

= − = − − = → = −3y′ f
′
x

f
′
y

2x− 8
6y

= ========
x=2 , y=2 4 − 8

12
1
3

mقائم

+ − 2x+ 4y− 13 = 0 ⇒ ⇒ Cx2 y2 ⎧
⎩⎨

f = 0 → 2x− 2 = 0 → x = 1′
x

f = 0 → 2y+ 4 = 0 → y = −2′
y

∣

∣
∣

1
−2

= + − c = 1 + 4 + 13 = 18 → R = 3R2 α2 β
2 2

−−√

+ + 2x− 1 = 0 ⇒ ⇒x2 y2 ⎧
⎩⎨
f = 0 → 2x+ 2 = 0 → x = −1′
x

f = 0 → 2y = 0 → y = 0′
y

C ′ ∣

∣
∣
−1
0

= + − c = 1 + 0 + 1 = 2 → =R′2
α2 β2 R′ 2

−−√

: C = = = = 2C ′ +(1 + 1)
2

(−2 − 0)
2− −−−−−−−−−−−−−−−√ 4 + 4

− −−−√ 8
−−√ 2

−−√
C = |R− |C ′ R′

x = 2
∣
∣
3
2

y = ββ = 1

: = α−p → 2 = α−p → α = 2 +pهادي xH

: = 4p(x−α) = 4p(3 − 2 −p)معادله ي سهمی افقی مثبت (y−β)2 − →−−−

صدق

∣
∣∣
3
2

(2 − 1)
2

→ 1 = 4p− 4 → 4 − 4p+ 1 = 0 → = 0 → 2p− 1 = 0 → 2p = 1p2 p2 (2p− 1)
2

2p
2b

2b = 8 → b = 4 , 2a = 6 → a = 3

e = = = =1 +
b2

a2

− −−−−−√ 1 +
16
9

− −−−−−√ 25
9

−−−√ 5
3

A
∣

∣
∣
α

α− 1
y = x− 12x− 3y = 5

13
−−√
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توجه کنید فاصله ي نقطه ي     از خط به معادله ي  از رابطه ي  به دست می آید.

براي راحتی کار سهمی را قائم مثبت و با رأس مبدأ مختصات در نظر می گیریم  و فاصله رأس تا کانون همان  29.گزینه 4

 
است( پس  ) بنابراین معادله ي سهمی می شود: 

A
0

F

S 0

8484

0

A y y
-

 

 

 
که  عمق آینه در مرکز آن است.

 
محل تلاقی مجانب هاي هذلولی همان  است. 30.گزینه 3

  

 
حال با داشتن شیب و نقطه، معادله ي مجانب را می نویسیم:

 
ابتدا معادله ي هذلولی را استاندارد می کنیم. 31.گزینه 1

 
 

 خروج از مرکز

32.گزینه 2

 

A

B C
H

 

 
براي پیدا کردن مختصات نقطه ي  کافی است معادلات خطوط اضلاع  و  را تلاقی دهیم.

→ AH = = = → | −α− 2| = 13
⎧
⎩⎨
⎪
⎪A

∣

∣
∣

α

α− 1
2x− 3y− 5 = 0

|2α− 3α+ 3 − 5|

4 + 9− −−−√

| −α− 2|

13−−√
13
−−√

−α− 2 = 13 → α = −15 , −α− 2 = −13 → α = 11

A ∣∣αβax+ by+ c = 0AH =
|aα+ bβ+ c|

+a2 b2− −−−−−√

S
∣

∣
∣
0 : α

0 : β
p

p = 72

= 4p → = 288y(x−α)2 (y−β)2 x2

A = 288 → = = 24٫5
∣

∣
∣

84
y0

− →−−−−−−−−−−−−−
صدق در معادله ي سهمی

842
y0 y0

842

288

y0

W
∣

∣
∣
α

β

x = 0 → 8x+ b = 0 → −16 + b = 0 → b = 16f
′

y = 0 → 2ay+ 2 = 0 → 2a+ 2 = 0 → a = −1f ′

: m = ± = ± = ± = شیب مجانب ها±2
| |x2 ضریب
| |y2 ضریب

− −−−−−−−
⎷
 |4|

| − 1|

− −−−−√ 4
−−√

W , m = 2 → y− = m(x− ) → y− 1 = 2(x+ 2) → y = 2x+ 5
∣

∣
∣
−2
1 y1 x1

− 2ax− = 1 ⇒ ( − ) − = 1x2 1
2
y2 (x−a)2 a2 1

2
y2

⇒ − = + 1    − = 1(x−a)2 1
2
y2 a2 − →−−−−−−

÷( +1)a2 (x−a)2

+ 1a2  
a2

y2

2( + 1)a2  
b2

= e = = = = =
c

a
1 +

b2

a2

− −−−−−√ 1 +
2( + 1)a2

+ 1a2

− −−−−−−−−−−

√ 1 + 2
− −−−√ 3

−−√

BC : 2y+ 3x = 6 → = − =mBC
3
2

− →−−−−−−−−−−−−−−−−−−−−
عمود است BC بر ضلع AH  ارتفاع

mAH
2
3

AABAC

{ x = − , y =
2y−x = 3
y− 2x = 5

− →−−
دستگاه 7

3
1
3



AHحال، معادله ي ارتفاع  را با داشتن شیب و یک نقطه می نویسیم.
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33.گزینه 2

 

چون شيبها عكس و قرينه ی هم هستند اين دو خط بر هم عمودند و نقطه ی  در معادله ی هيچ كدام از اين دو خط صدق

نمي كند �س مي توان شكل را در اين گونه در نظر گرفت.
AD

C B

 
براي یافتن طول و عرض مستطیل کافی است فاصله ي نقطه ي  را از این دو خط بدست آوریم. 

 

 
توجه کنید فاصله ي نقطه ي     از خط به معادله ي  از رابطه ي  بدست می آید.

 
پرتو هاي نوري که به موازات محور تقارن یک آینه سهمی بر آن می تابند در کانون سهمی جمع می شوند. 34.گزینه 1

 

در این سهمی قائم مثبت محور تقارن  می باشد پس دو پرتو نورانی  که موازي محور تقارن هستند در کانون

 
سهمی به هم می رسند پس کافی است مختصات کانون سهمی را پیدا کنیم.

 
فاصله ي هر دو کانون از هر خط مجانب برابر  است. 35.گزینه 3

 

 
36.گزینه 3

 قطر دايره از مركز دايره مي گذرد �س مختصات مركز به صورت  مي باشد. (زیرا معادله قطر دایره به صورت 

 می باشد)

C

B A

-

3

2

0
1 0

α
α

 
 

   بنابراین
3 نه گز 37

A , = → y− = (x+ ) → 3y− 1 = 2x+

∣

∣

∣
∣

−
7
3

1
3

mAH
2
3

1
3

2
3

7
3

14
3

9y− 3 = 6x+ 14 → 9y− 6x = 17−→−
×3

2y+x = 6 → m = − , 2x−y = 7 → = 21
2

m′

A

A

⇒ مساحت مستطیل = AD×AB = = 9٫6
A , x+ 2y− 6 = 0 → AD = =

∣
∣
∣
8
5

|8 + 10 − 6|

1 + 4− −−−−√
12

5−−√

A , 2x−y− 7 = 0 → AB = =
∣
∣
∣
8
5

|16 − 5 − 7|

1 + 4− −−−−√
4

5−−√

⎫
⎭
⎬
⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪

48
5

A ∣∣αβax+ by+ c = 0AH =
|aα+ bβ+ c|

+a2 b2− −−−−−√

− 2x− 4y+ 9 = 0 → − 1 − 4y+ 9 = 0 → = 4y− 8 →x2 (x− 1)2 (x− 1)2 = 4(y− 2)(x− 1)2
سهمی قائم مثبت

S , 4p = 4 → p = 1∣
∣
∣

1 : α
2 : β

x = 1x = 3 , x = −1

F → F
∣

∣
∣

α

β+p
∣
∣
1
3

b

4 − − 8x− 4y = 4 ⇒ 4( − 2x) − ( + 4y) = 4x2 y2 x2 y2

⇒ 4((x− 1 − 1) − ((y+ 2 − 4) = 4 ⇒ 4(x− 1 − (y+ 2 = 4)2 )2 )2 )2

− = 1 ⇒ = 4 ⇒ b = 2
(x− 1)2

1
(y+ 2)2

4
b2

C
∣

∣
∣
α

α − 2
y = x− 2

R = AC = , R = BC =+(3 −α)
2

(−α+ 2)
2− −−−−−−−−−−−−−−−√ +α2 (−α+ 3)

2− −−−−−−−−−−−√
⇒ =+(3 −α)

2
(−α+ 2)

2− −−−−−−−−−−−−−−−√ +α2 (−α+ 3)
2− −−−−−−−−−−−√

9 − 6α+ + − 4α+ 4 = + − 6α+ 9 ⇒ −4α = −4 ⇒ α = 1− →−−
توان2

α2 α2 α2 α2

: R = AC = == ====
α=1

+(3 − 1)
2

(−1 + 2)
2− −−−−−−−−−−−−−−√ 4 + 1

− −−−√ 5
−−√



 

 
بنابراین منحنی داده شده یک بیضی افقی به مرکز  می باشد، که در آن:

 مساحت مورد نظر، مساحت مستطیلی به طول  و به عرض  می باشد، �س دار�م:

 
 2a

2b

+ 4 − 4x = 4 ⇒ (x− 2 − 4 + 4 = 4 ⇒ (x− 2 + 4 = 8 ⇒ + = 1x2 y2 )2 y2 )2 y2 (x− 2)2

8
y2

2
(2, 0)

= 8 ⇒ a = 2 , = 2 ⇒ b =a2 2
−−√ b2 2

−−√
A = 2aA′B = 2bB′

S = A ×B = 4ab = 4(2 )( ) = 16A′ B′ 2
−−√ 2

−−√
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اگر کسر سوم را با بقیه ي کسرها طرفین وسطین کنیم، دستگاه سه معادله دو مجهول روبه رو به دست می آید : 38.گزینه 3

  

براي بررسی تعداد جواب هاي دستگاه فوق ابتدا دو معادله را در یک دستگاه قرار داده و حل می کنیم. اگر جواب به دست آمده در

 
معادله ي سوم صدق کرد، دستگاه یک دسته جواب دارد و در غیر این صورت، دستگاه جواب ندارد. داریم:

صدق نمی کند 

جواب به دست آمده از معادلات  و  ، در معادله ي  صدق نمی کند؛ در نتیجه دستگاه جواب ندارد.
طول وتري از سهمی که در کانون بر محور تقارن آن عمود می شود (وتر کانونی) برابر  است. با توجه به شکل، کانون 39.گزینه 1

 
سهمی، مرکز دایره است و قطر دایره برابر  است.

 

2

2p

A

B

F
p

 
   

 
روش اول: نقطه ي  تنها در گزینه ي  صدق می کند، در نتیجه همین گزینه پاسخ است. 40.گزینه 3

روش دوم: اگر دو خط  و  مجانب هاي یک هذلولی باشند، معادله ي این هذلولی به صورت
زیر خواهد بود:

 
بنابراین داریم:

 

 
 معادله ي هذلولی

 
  

41.گزینه 3
 شيب هر دو خط يك مي باشند يعني اين دو خط موازيند يعني دو ضلع مقابل يك مربع هستند و فاصله ی بين اين دو، ضلع مربع را

مي دهد. 

x 3
2y =0-

x +1y =0-

-

(در محاسبه ي فاصله ي بین دو خط موازي حتماً ضرایب  و  در هر دو معادله ي خط باید یکسان باشند)

 
 ضلع مربع

 

= = =
2x−y

3
5x+ 3y

2
x+y+ 1

1
3x+y

4

⇒
⎧
⎩⎨
⎪
⎪
x+ 4y = −3 (1)
3x+y = 2 (2)

x+ 3y = −4 (3)

⇒
⎧
⎩⎨

2x−y = 3x+ 3y+ 3
5x+ 3y = 2x+ 2y+ 2
3x+y = 4x+ 4y+ 4

{ ⇒ y = 1 , x = −7 3(−7) + (1) = 2− →−−−−
(1),(3) x+ 4y = −3

x+ 3y = −4
− →−−−−−−

درمعادله ي2

جایگذاري

(1)(3)(2)

4p
4p

= 4(x+y) → = 4x+ 4y → − 4y = 4xy2 y2 y2

→ − 4 = 4x →(y− 2)
2

(y− 2 = 4(x+ 1) →)2 سهمی افقی مثبت

S , 4p = 4 → p = 1, F → F
∣

∣
∣
−1 : α

2 : β

∣

∣
∣
α+p

β

∣

∣
∣

0
2

C , R = 2 + =
∣

∣
∣

0
2

− →−−−−−−−
معادله ي دایره

(x−α)2 (y−β)2 R2

→ + = 4 → + − 4y+ 4 = 4 → + − 4y = 0x2 (y− 2)
2

x2 y2 x2 y2

(3, 0)(3)

ax+ by+ c = 0x+ y+ = 0a′ b′ c′

(ax+ by+ c)( x+ y+ ) = k , k ≠ 0a′ b′ c′

(2y−x+ 1)(2y+x− 1) = k (0 − 3 + 1)(0 + 3 − 1) = k ⇒ k− →−−−−−−−−
معادله ي هذلولی

− →−−−−−−−−−−−−−−−
صدق در معادله ي هذلولی ∣∣

30

= −4

⇒ (2y−x+ 1)(2y+x− 1) = −4 ⇒ (2y− (x− 1))(2y+ (x− 1)) = −4

⇒ − = −4 ⇒ 4 − ( − 2x+ 1) = −4 ⇒ − 4 − 2x = 3(2y)
2

(x− 1)
2

y2 x2 x2 y2

xy

= d = = = =
|c− |c′

+a2 b2− −−−−−√

|1 − (− )|
3
2

1 + 1− −−−√

5
2

2−−√

5
2 2−−√

= ( = ( =Sمربع ضلع )2 5
2 2−−√

)2 25
8



 

براي محاسبه ي فاصله ي بین دو خط موازي به معادلات   و    از رابطه ي  

 
استفاده می کنیم.

ax+ by+ c = 0ax+ by+ = 0c′d =
|c− |c′

+a−−√
2

b2



صفحه 18

42.گزینه 2

 
مثبت     و   سهمی افقی  خط هادي

 
 :خط هادي

 
 

 
  معادله ي سهمی افقی مثبت

43.گزینه 3

 

براي آن که معادله ي ماتریسی  جواب نداشته باشد، باید  باشد. 44.گزینه 3

 
داریم:

> →xF xH= −1 →xH

x = α−p → −1 = α−p , F
∣

∣
∣
α+p = 2
β = 4

{ → α = , p =
α+p = 2
α−p = −1

1
2

3
2

: = 4p(x−α) → = 6(x− ) 16 = 6x− 3 → x =(y−β)2 (y− 4)2 1
2

− →−−
y=0 19

6

B , → = → , B W
∣

∣
∣
−1
3

B′ ∣

∣
∣
−1
−1

xB xB′ بیضی افقی B′ وسط
∣

∣

∣
∣
∣

= −1 : α
−1+(−1)

2
= 1 : β

3+(−1)
2

B = 2b → 2b = 4 → b = 2B′

: + = 1 → + = معادله ي بیضی افقی1
(x−α)2

a2
(y−β)2

b2
(x+ 1)2

a2
(y− 1)2

4

+ = 1 → = → = 12− →−−
صدق

∣
∣∣
−4
2 9

a2
1
4

9
a2

3
4

a2

e = = = = = × =1 −
b2

a2

− −−−−−√ 1 −
4

12

− −−−−−√ 1 −
1
3

− −−−−√ 2
3

−−√ 2−−√

3−−√

3−−√

3−−√

6−−√

3

[ ]×[ ]= [ ]a

a′
b

b′
x

y

c

c′
= ≠

a

a′
b

b′
c

c′

[ ][ ]= [ ] ≠ ⇒ m(m+ 5) = 6m

3
2

m+ 5
x

y

m+ 2
2 − →−−−−−

جواب ندارد
=

m

3
2

m+ 5  
m+ 2

2

⇒ + 5m− 6 = 0 ⇒m2
⎧
⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪
m = −6 ⇒ − = = −

6
3

2
−1

4
2 غ ق ق (دستگاه بیشمار جواب دارد)

m = 1 ⇒ = ≠
1
3

2
6

3
2



صفحه 19

به ازاي  کسر سوم نیز با دو کسر اول برابر بوده و  می شود. لذا معادله ي ماتریسی داراي بی شمار جواب

بوده و غیرقابل قبول است. ولی به ازاي  کسر سوم با دو کسر اول برابر نبوده و دستگاه ماتریسی فوق جواب ندارد.

چون دایره از نقاط  می گذرد پس مرکز دایره روي عمودمنصف پاره خط  یا همان محور   ها قرار 45.گزینه 3

دارد پس مختصات مرکز دایره  است.

 

2

β

2
1
0

0
00

H
AB

C

y 1=-

  
  

 
   پس

 
شرط آن که دستگاه  داراي بی شمار جواب باشد آن است که  باشد. 46.گزینه 2

 :پس

معادله ي دایره در حالت گسترده به  صورت  است این سه نقطه را در معادله ي دایره 47.گزینه 1

 
صدق می دهیم.

 

 
  

 

 
در این سؤال اندازه ي وتر کانونی  را خواسته است. 48.گزینه 3

 

 

 
هرگاه مختصات سه رأس یک مثلث را داشته باشیم می توانیم مساحت مثلث را از این رابطه حساب کنیم. 49.گزینه 2

m = −6= =
a

a′
b

b′
c

c′

m = 1

B , A
∣

∣
∣
−2
0

∣

∣
∣

2
0

ABy

C
∣

∣
∣

0
β

R = AC = =+(2 − 0)2 (0 −β)2
− −−−−−−−−−−−−−√ 4 +β2− −−−−√

R = CH = =+(0 − 0)2 (β− 1)2
− −−−−−−−−−−−−−√ − 2β+ 1β2− −−−−−−−−√

→ =4 +β
2− −−−−√ − 2β+ 1β

2− −−−−−−−−√

4 + = − 2β+ 10 → 2β = −3 → β = −− →−−
توان2

β
2

β
2 3

2

: R = AC = == =====
β=−

3
2

4 +
9
4

− −−−−√ 25
4

−−−√ 5
2

{ax+ by = c

x+ y =a′ b′ c′
= =

a

a′
b

b′
c

c′

= = m = −1m

3
1

m− 2
m− 1

4 − 2m
− →−−−−−−−−−−
 چک کردن گزینه ها

+ +ax+ by+ c = 0x2 y2

A  c = 0
∣

∣
∣

0
0

− →−−
صدق

a = −3 , b = 1
B  4 + 1 + 2a+ b = 0 ⇒ 2a+ b = −5

∣

∣
∣
2
1

− →−−
صدق

C  1 + 4 +a− 2b = 0 ⇒ a− 2b = −5
∣

∣
∣

1
−2 − →−−

صدق

⎫

⎭
⎬
⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪

− →−−
دستگاه

= = =  ⇒ R =R2 + − 4ca2 b2

4
9 + 1 − 0

4
10
4

1
2

10
−−√

MN =
2b2

a

3 − 6x− 4 − 9 = 0 ⇒ 3( − 2x) − 4 − 9 = 0 ⇒ 3( − 1)− 4 − 9 = 0x2 y2 x2 y2 (x− 1)
2

y2

⇒ 3 − 4 = 12 ⇒ − = 1 ⇒ a = 2 , b =(x− 1)
2

y2 (x− 1)2

4
y2

3
3
−−√

MN = = = 3
2b2

a

6
2



 
S = | ( − ) + ( − ) + ( − )|

1
2
xA yB yC xB yC yA xC yA yB

= |2(0 − 2) + 3(2 − 5) + 0(5 − 0)| = | − 4 − 9 + 0| = = 6٫5
1
2

1
2

13
2
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براي راحتی کار سهمی را قائم مثبت و با رأس مبدأ مختصات  در نظر می گیریم و می دانیم فاصله کانون تا رأس 50.گزینه 4

 
برابر  است.

 
S

30- 60

30 30

30
9 9

51.گزینه 3

 مختصات دو سر قطر بزرگ بیضی هستند.

 
  وسط  و  بیضی قائم  

 

 

 

 
 معادله ي بیضی قائم

 

چون سهمی افقی است محور  ها، محور تقارن است و این دو اشعه که به موازات محور  ها بر سهمی می تابند در 52.گزینه 1

 
کانون سهمی به هم می رسند پس کافی است معادله ي سهمی را استاندارد کرده و مختصات کانون را بدست آوریم:

 
 مختصات کانون   و   

ها بازتاب میکند پس این نقطه، کانون چون هر پرتو نوري که از نقطه ي  بر سهمی میتابد در امتداد محور  53.گزینه 3

 
سهمی است.

منفی   و سهمی افقی   هادي

خط هادي

 
حال، تشکیل دستگاه میدهیم تا   و  بدست آیند. 

 

S ∣
∣
0 :α
0 :β

p

= 4p(y−β) ⇒ = 4py(x−α)2 x2

900 = 36p ⇒ p = = 25∣
∣
30
9 − →−−

صدق 900
36

A ,
∣

∣
∣
3
6

A′ ∣

∣
∣

3
−2

W

∣

∣

∣
∣
∣

= 3 : α
3+3

2
= 2 : β

6+(−2)
2

AA′= →xA xA′

A = 2a ⇒ 2a = 8 ⇒ a = 4 , e = ⇒ = ⇒ c = 2A
′ c

a

1
2

c

4
= − ⇒ 4 = 16 − ⇒ b =c2 a2 b2 b2 12

−−√

: + = 1 ⇒ + = 1 + = 1(x−α)2

b2
(y−β)2

a2
(x− 3)

2

12
(y− 2)

2

16
− →−−
y=0 (x− 3)

2

12
1
4

⇒ = ⇒ = 9 ⇒{(x− 3)
2

12
3
4

(x− 3)
2 x− 3 = 3 ⇒ x = 6

x− 3 = −3 ⇒ x = 0
xx

− 2y+ 4x = 11 ⇒ (y− 1 − 1 + 4x = 11 ⇒ (y− 1 = −4x+ 12y2 )2 )2

F ⇒ F
∣
∣∣
α−p
β

∣
∣
∣
2
1⇒ , S , 4p = 4 ⇒ p = 1(y− 1 = −4(x− 3))2  

سهمی افقی منفی

∣
∣
∣
3:α
1:β

∣

∣

∣
∣
−

5
4

−2
x

<xF xH=xH
13
4

: x = α+p → = α+p , F
13
4

∣

∣

∣
∣
α−p = −

5
4

β = −2
αp

→ α = 1 , p =

⎧
⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪
α+p =

13
4

α−β = −
5
4

9
4



 
: معادله ي سهمی افقی منفی = −4p(x−α) → = −9(x− 1)(y−β)2 (y+ 2)2

4 = −9x+ 9 → 9x = 5 → x =− →−−
y=0 5

9
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ابتدا معادله ي هذلولی را استاندارد میکنیم. 54.گزینه 1

 

هذلولی قائم است و   و  و   و  است   باتوجه به اینکه کانونهاي

بیضی منطبق بر رئوس هذلولی هستند یعنی فاصله کانونی بیضی یعنی  همان  هذلولی است پس  و چون رأسهاي بیضی
منطبق بر کانونهاي هذلولی هستند یعنی  بیضی همان  هذلولی است پس  و در بیضی   بنابراین  

 
 :معادله ي بیضی قائم

 
55.گزینه 4

 فاصله ی وسط �ک قطر مربع از �کی از اضلاع آن برابر نصف ضلع مربع است.

 
 A

H

 

 

    (ضلع مربع)  مساحت مربع

 
توجه کنید فاصله ي نقطه ي     از خط به معادله ي  از رابطه ي  به دست می آید.

اگر دو دایره به مراکز  و  و شعاعهاي  و  مماس خارج باشند  است. 56.گزینه 2

 
 

 
 : شرط مماس خارج

صورت سؤال تعریف ریاضی هذلولی است یعنی دو نقطه ي داده شده کانونهاي هذلولی هستند پس  57.گزینه 1

 
 و  است.

 

 

5 − 20y− 4 = 0 → 5( − 4y) − 4 = 0 → 5( − 4) − 4 = 0y2 x2 y2 x2 (y− 2)
2

x2

→ 5 − 4 = 20 → − = 1(y− 2)
2

x2 (y− 2)2

4
x2

5

w
∣

∣
∣
0 : α

2 : β
a = 2b = 5

−−√c = 3( = + = 4 + 5 = 9)c2 a2 b2

2c2ac = 2
2a2ca = 3= −c2 a2 b2

4 = 9 − → b =b2 5
−−√

+ = 1 → + = 1
(x−α)2

b2
(y−β)2

a2
x2

5
(y− 2)

2

9

9 + 5 = 45 → 9 + 5 − 20y+ 20 = 45 → 5 + 9 − 20y = 25− →−−
×45

x2 (y− 2)
2

x2 y2 y2 x2

ضلع مربع =
20

5−−√
→ AH = نصف ضلع مربع = = →A , x− 2y+ 5 = 0

∣

∣
∣

3
−1

|3 + 2 + 5|

1 + 4− −−−√

10
5−−√

= ( = = 80
20

5−−√
)2 400

5
2=

A
∣

∣
∣
α

β
ax+ by+ c = 0AH =

|aα+ bβ+ c|

+a2 b2− −−−−−√
CC ′RR′C = R+C ′ R′

+ − 2x+ 4y+ 1 = 0 ⇒{ ⇒x2 y2 = 0 → 2x− 2 = 0 → x = 1f
′
x

= 0 → 2y+ 4 = 0 → y = −2f
′
y

C ′ ∣

∣
∣

1
−2

R = + − c = 1 + 4 − 1 = 4 → = 2′2
α2 β2 R′

C = R+ → = R+ 2 → = R+ 2 → R = 3C ′ R′ +(−2 − 1)
2

(2 + 2)
2− −−−−−−−−−−−−−−√ 9 + 16

− −−−−√

, FF ′ ∣

∣
∣

2
−4

∣

∣
∣
2
6

2a = 6 → a = 3

= → هذلولی قائم , F وسط WxF xF ′ F ′

∣

∣

∣
∣
∣
∣

= 2 : α
2 + 2

2

= 1 : β
−4 + 6

2
F = 2c → 2c = 10 → c = 5 , = + → 25 = 9 + → b = 4F ′ c2 a2 b2 b2
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: معادله ي هذلولی قائم   

 

 
چون هر پرتوي که موازي محور  بر سهمی میتابد به نقطه ي  بازتاب میکند  پس این نقطه، کانون سهمی است. 58.گزینه 2

 

 
:معادله ي سهمی افقی مثبت

 
در معادله ي گسترده ي دایره ضرایب  با هم برابر اند پس: 59.گزینه 1

 
         

 

  

 
پس فقط  قابل قبول است.

60.گزینه 2

 

 
هذلولی افقی است و   در نتیجه 

 
در هذلولی افقی مختصات کانون ها به صورت زیر است:

 
ابتدا محل برخورد این خطوط را با محورهاي مختصات پیدا می کنیم.  61.گزینه 2

 
سپس با رسم این خطوط، مساحت مثلث را بدست می آوریم.

− = 1 → − = 1(y−β)2

a2
(x−α)2

b2
(y− 1)

2

9
(x− 2)

2

16

− = 1 → = → =− →−−
x=5 (y− 1)

2

9
9

16
(y− 1)

2

9
25
16

(y− 1)
2 9 × 25

16

→ y− 1 = ± → y = 1 ±
15
4

15
4

x
∣

∣
∣

0٫9
−1

= → yFسهمی افقی yS , > → xFمثبت xS

S , F
∣

∣
∣
−1٫6 : α

−1 : β

∣
∣
∣
α+p = 0٫9 → −1٫6 +p = 0٫9 → p = 2٫5
β = −1

= 4p(x−α) → = 10(x+ 1٫6)(y−β)2 (y+ 1)2

= 10(1٫6) → = 16 →{− →−−
x=0

(y+ 1)
2

(y+ 1)
2 y+ 1 = 4 → y = 3

y+ 1 = −4 → y = −5
,y2 x2

− 7 = 2 ⇒ = 9 ⇒ a = ±3a2 a2

a = 3 ⇒ 2 + 2 + 4y+ 3 = 0 → + + 2y+ = 0x2 y2 x2 y2 3
2

→ = = = < 0 R2امکان ندارد + − 4ca2 b2

4
0 + 4 − 6

4
−1
2

a = −3 ⇒ 2 + 2 + 4y− 3 = 0 → + + 2y− = 0x2 y2 x2 y2 3
2

→ = = = > 0R2 + − 4ca2 b2

4
0 + 4 + 6

4
5
2

a = −3

4 − 5 + 8y+ 20x+ 4 = 0 → 4 + 2y− 5( − 4x) + 4 = 0y2 x2 y2 x2

→ 4( − 1) − 5( − 4) + 4 = 0(y+ 1)2 (x− 2)2

→ 4 − 5(x− 2) = −20 − = 1(y+ 1)2 − →−−−−−
÷(−20) (x− 2)

2

4
(y+ 1)

2

5
b = ,a = 2 , W5

−−√ ∣
∣
2 :α
−1:β= + = 4 + 5 = 9 ⇒ c = 3c2 a2 b2

F → F , →∣∣
α+c
β

∣
∣
5
−1 F ′ ∣∣

α−c
β F ′ ∣

∣
−1
−1

y+x = 2 →{   ,  2y−x = 4 →{x = 0 → y = 2
y = 0 → x = 2

x = 0 → y = 2
y = 0 → x = −4



A 2
0
2y =-x 4

B 2
0C 0-4

معادله ي خط نیمساز ناحیه ي اول و سوم  است که شیب آن یک می باشد و چون خط باید با نیمساز ناحیه ي اول و 62.گزینه 4
سوم موازي باشد پس شیب خط مطلوب هم، یک می باشد. چون این خط ، نیمساز ناحیه ي دوم و چهارم  را در نقطه اي به

طول  قطع می کند پس عرض آن  است.

→ S = = 6
6 × 2

2

y = x

(y = −x)

x = 2y = −2



y_x
_1 =0

C 1_
2 α
ᵦ
:
:

H
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بهترین روش براي حل این تست رسم شکل است.  63.گزینه 2

a

y

-3

3

=x 4
=x

y=x 3+

h

64.گزینه 3

A 3
5

B
3
2

α

α

 
شیب خط عبارت است از تانژانت زاویه اي که خط با سمت راست محور طول ها تشکیل می دهد. 

α  : �س θ tan =θ m

tan = m-α

معادله ي محور تقارن سهمی  می باشد و باتوجه به این که محور تقارن از رأس سهمی می گذرد و با 65.گزینه 1

 
توجه به این که رأس سهمی روي خط  است نتیجه می گیریم:  بنابراین معادله ي سهمی افقی منفی به صورت زیر است:

y = 3
1

5

S
x

y

 
 :معادله ي سهمی افقی منفی

 
فاصله ي کانون تا خط هادي برابر  یعنی  است.

66.گزینه 1

 
 
 

 
فاصله مرکز دایره تا خط مماس بر دایره، نشان دهنده شعاع دایره می باشد.

 
 

 
:معادله ي دایره  

 

 
توجه کنید فاصله ي نقطه ي  از خط به معادله ي  از رابطه ي  به دست می آید.

A ,m = 1 → y− (−2) = 1(x− 2) → y+ 2 = x− 2 → y−x = −4∣
∣
2
−2

→ S = a×h = 3 × 4 = 12

tanα = −m = = = → m = −
مقابل

مجاور

2
3
5
3

2
5

2
5

y = = 35 + 1
2

y = xS(3, 3)

(y−β = −4p(x−α) → (y− 3 = −4p(x− 3))2 )2

4 = 12p → p =− →−−
صدق

∣∣
01 1

3

2p
2
3

R = CH = = × =
|2 + 1 − 1|

1 + 1− −−−√

2
2−−√

2−−√

2−−√
2
−−√

+ = → + = 2 + 1 = 2(x−α)2 (y−β)2 R2 (x− 2)
2

(y+ 1)
2

− →−−
y=0

(x− 2)
2

→ = 1 →{(x− 2)
2 x− 2 = 1 → x = 3

x− 2 = −1 → x = 1

A
∣

∣
∣
α

β
ax+ by+ c = 0AH =

|aα+ bβ+ c|

+a2 b2− −−−−−√
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67.گزینه 4

 

چون مرکز دایره بر روي نیمساز ربع اول  قرار دارد، بنابراین مختصات آن به صورت   است. و چون 68.گزینه 3

قطع کرده است، پس نقاط   و   روي دایره قرار دارند و فاصله ي هر کدام ها را در دو نقطه به طولهاي  و  دایره محور 

 
از این نقاط از مرکز دایره، برابر شعاع دایره است.

 

 
  است.    بوده و شعاع دایره برابر  از روش شکل، مشخص است که مرکز دایره نقطه ی 
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x
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y=x

55
2

 
شیب دو مجانب داده شده برابر   است و می  دانیم که شیب مجانب ها در هذلولی افقی، برابر   است. 69.گزینه 4

 

چون مرکز دایره روي خط به معادله ي  قرار دارد بنابراین می توان مرکز دایره را به صورت  در نظر 70.گزینه 3

 
گرفت.
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معادله ي بیضی را به صورت استاندارد می نویسیم. 71.گزینه 3

  

 
 

 

، نقاط  و  هستند.        دورترین نقاط روي بیضی قائم از 

 
A

W

A

72.گزینه 4

معادله ي دایره در حالت استاندارد به صورت  است، با داشتن مرکز و شعاع هر دو 73.گزینه 2

 
دایره، معادلات آن ها را می نویسیم.

 

  

 

 
 
براي پیدا کردن معادله ي وتر مشترك بین دو دایره، کافی است که جملات از درجه ي دوم را بین آن ها حذف کنیم.

ابتدا شکل مسأله را ترسیم می کنیم: 74.گزینه 1
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 معادله ي سهمی قائم مثبت

 
حال در معادله ي سهمی، نقطه ي  را صدق می دهیم.

 

 
 معادله ي خط هادي

عرض رأس سهمی  

 
کسرها را دو بدو انتخاب کرده و طرفین وسطین می کنیم. 75.گزینه 4

 

دستگاه سه معادله دو مجهول داده شده تبدیل به یک معادله و دو مجهول شده است و می دانیم یک معادله و دو مجهول داراي بی شمار

 
جواب است.
76.گزینه 4

  و سهمی افقی منفی 

 

 :معادله ي خط هادي

 
چون خط هادي از نقطه ي  می گذرد بنابراین داریم:

 

 
سؤال، اندازه ي وتر کانونی  را خواسته است. 77.گزینه 2
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چون محور تقارن سهمی موازي محور طول است پس سهمی افقی است. سهمی از نقطه ي  می گذرد باتوجه به رأس 78.گزینه 2

 
سهمی که  می باشد سهمی مثبت است.

 : معادله ي سهمی افقی مثبت

 
فاصله ي کانون تا خط هادي برابر  یعنی  است.

79.گزینه 2
سهمی مثبت       و      سهمی افقی 

 :مختصات کانون :معادله ي خط هادي

 

 :معادله ي سهمی افقی مثبت

 

 
کانون ها  و  هستند. 80.گزینه 1

 
 وسط  و بیضی قائم 

 
 

 
 :معادله ي بیضی قائم 

 
 

 
خطی که در نقطه ي تماس، بر خط مماس بر دایره عمود شود از مرکز دایره می گذرد. 81.گزینه 1

 
اکنون کافی است که مختصات مرکز دایره   را در خط به معادله ي   صدق دهیم.
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82.گزینه 2

 

 
می دانیم قائم بر دایره از مرکز دایره می گذرد بنابراین مرکز دایره ي  نقطه ي  است.

 
 : شرط مماس خارج
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