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چیست؟کند،میجداعلومسایرازراریاضیاتکهآنچه

یاتریاضدر،(هستندیقینیریاضیحقایقکهبپذیریماگر)یقینمنشأ

؟چیست

ودوجماازمستقلانحنا،ومیدانوخطونقطهقبیلازریاضیموجوداتآیا

دارند؟

گیرد؟میصورتچگونهریاضیکشفیات
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تاریخااماستروشنفکرانهکنجکاوینوعیپرسشهااینگونهمنشأکههرچند

یاضیرکشفیاتبهمنجرتواندمیآنهابررسیکهاستآنگواهریاضیات

.شودجدید

فکشبرایرازمینههندسه،درموضوعیاصلروشازاستفادهمثال،برای

.کردفراهمنااقلیدسیهایهندسه

سفةفلدرمنطقگراییبنیاندرراسلوفرگهتلاشهایماحصلریاضیمنطق

.استریاضی
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اشیاءاستمعتقدکهریاضیفلسفةدراستدیدگاهیافلاطونگرایی،

ومکانوزمانازبیروندرعدد،ومجموعهوخطونقطهقبیلازریاضی،

دی،ابوازلیایگونهبهمثلعالمبهموسوممجرد،قلمروییدراندیشه

.دارندوجود

د،تولازپس.داردآگاهیحقایقاینبهبهشتدرانسانروحتولد،ازقبل

بهواقعدریادگیری،وکشففرایند.میشوندفراموشحقایقاینهمهی

یعنی)پیشینیاندریاضیحقایقبنابرین.حقایقانداینمجددآوردنخاطر

.(نیستندتجربهبرمبتنی
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سینی،پ-پیشینیوترکیبی-تحلیلیمختلفشکلدوبهراگزارههاکانت،

دسه،هنوحسابشاملریاضی،حقایقکانت،دیدگاهاز.کردتقسیمبندی

.پیشینیاندترکیبی

بهکههنگامی.بگیریمنظردررا5+7=12کهحقیقتاینمثال،برای

به،نمییابیمدربلافاصلهرا12مفهوماندیشیم،می7و5مفاهیم

حقیقتپس)نیستگنجانده7و5مفهومدر12مفهومدیگرعبارت

ومانزشهودازاستفادهبااما.(نیستتحلیلیحقیقتیکفوقریاضی

.دریافتراحقیقتاینمیتوانتوالی
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قحقایکهداشتاعتقادولیبودعقیدههمکانتباهندسهمورددرفرگه

هاتنتحلیلیگزارههایفرگه،نظرازالبته.هستندتحلیلیحسابی،

استمستترموضوعشاندرهاآنمحمولکهنیستندگزارههایی

یتحلیلنیزرامنطقیحقایقبلکه،(اندیشیدمیکانتکهآنگونه)

.میدانست

راکانترأیولیمیدانستپیشینیراحسابیحقایق،عکسبهبراور،

هورظتحتتأثیرظاهراً)نپذیرفتهندسی،حقایقبودنپیشینیدرمورد

.(نااقلیدسیهندسههای
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ومعل)دانشکلکوایندیگر،عبارتبه.استمعتقدگراییکلبهکواین

باارکلاینکنارههایتنهاومیداندپیوستههمبهرا(ریاضیوطبیعی

منجردمیتوانکنارههاایندرتجربهبامخالفت.شماردمیمرتبطتجربه،

ابلقمنطق،وریاضیاتحتی.گرددکلاینازقسمتیهردرتجدیدنظربه

نطقمجانشینمیتواندکوانتومیمنطقمثال،برای.هستندتجدیدنظر

روریض.کندفراهمتجربیحقایقبرایبهتریتوضیحاگرگردد،کلاسیک

واجبارصورتدرتنهادانشمندانکهاستآندرتنهاریاضیاتبودن

.تندهسآندرتغییربهحاضردیگر،تجدیدنظرهایبودنبیفایدهازبعد
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فهکههیچبازسازییاتوجیحیبرایعلمبهوسیلهفلسکواینمدعیاست

کهباراعت-خودازدیدگاهاویکفلسفهطبیعیگرایی.لازمیاممکننیست

.نیستپیرویکند،آنهاتاعلمازمیکندقواعدیوضع

.میکنندفقطتوصیفکاریاستکهدانشمندانفیلسوف،وظیفهیک
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باشیمهداشتهویاتیبهفقطوهمهبهشناسانههستیالتزاممیبایست1.

.هستندآنهاازناگزیرعلمینظریههایکه

.هستندناگزیرعلمینظریههایبرایریاضیهویاتواشیا2.

اشتهدشناسانههستیالتزامریاضی،هویاتبهنسبتمیبایستپس3.

.باشیم
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وربهطکهداردوجودریاضیفلسفةدرطبیعیگراییازمتفاوتیگونههای

.کرداشارهزیرمواردبهمیتوانخلاصه

.میپذیرندراطبیعیعلوماستانداردهایتنهاکهآنهایی1.

.میپذیرندراریاضیاتاستانداردهایتنهاکهآنهایی2.

.دارنداعتقادهردواستانداردهایبهکهآنهایی3.

هکمقالاتیدرمدیپنلوپهخانم.داردتعلقاولدستهیبهظاهراًکواین

.میدهدنشانگرایشدومدستهیبهنگاشته،اخیراً
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یعلمواقعگرایینوعیمیتوانراریاضیفلسفةدرکواینطبیعیگرایی

.دانست

جودوماازمستقلنوعیبهریاضیهویاتکهآنمعنیبهریاضیواقعگرایی

ریاضیدانانمیاندرآنهاست،خواصکشفریاضیدانانکارودارند

.داردفراوانیطرفدارانحرفهای،

نفیرامجردهویاتوجودکهاستنامگراییواقعگرایی،مقابلنقطهی

نامگرایینوعیمیتوانراریاضیاتمبانیدرهیلبرتبرنامهی.میکند

.دانستپیشرفته
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برهان.داندمیبرهانداشتنازمتمایزراصدقوواقعگراستیکگودل

کاذبیاصادق،CHمثالبرای.استآنصدقبرشاهدیتنهاگزاره،یک

ودهاشهوماگودل،اعتقادبه.کنیمثابتراهیچیکنتوانیمگرچه.است

چشمبامنتها،(فیزیکیشهودهایمانند)داریمریاضیاتیادراکهای

بهبرگزید،آنهاپیامدهایبرحسبمیبایستراموضوعاصول.ذهن

.قابلارزیابیاندشهود،مبنایبرکهآنهاییخصوص
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:داردوجودریاضیموضوعاصولدرمورددیدگاهسه

بدیهیرااقلیدساصولمثال،برایکهتاریخیدیدگاهی)بدیهیاند1.

.(کندمیفرض

وقراردادگراییاست،مهمسازگاری)دلبهخواهاندمفروضات2.

.(صورتگرایی

کهاواقعگردیدگاهی)هستنداشیاءتوصیفبرایجایزالخطاتلاشهایی3.

دبایکهمیداندحدسیاتیراآنهاواستمعتقداصولقطعیتعدمبه

.(گودلدیدگاهشوند،داورینتایجشانبراساس
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راددعدوتاکردهپرتابیکهحقیقیبازهبهمستقلطوربهرازوبیندو1.

.کنیدانتخابتصادفیبهطور

.کنیدخوشترتیبرابازهاین2.

.استشماراعدد،هربامشخصشدهآغازینقطعهی،CHفرضبا3.

آغازینقطعهیدرزوبیندوازهریکاصابتاحتمالبنابرین،4.

.استناممکناینواستصفردیگری،توسطمشخصشده
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