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 خدا  نام به

 

 اول دوره (۱) حلی علامه   دبیرستان

 (سال کل )     هندسه  درس   جزوه
 نسیمی   جناب :مدرس

نجمن :لیفتا    
 (7 .5و  ۷ .۴کلاس  جزوه   نویسندگان  گروه )7 .5و   ۷ . ۴  کلاس    گنج    ا

 سلطانی   سامیار  و  فلاح    آرشین آزما،    کامبیز  :ریاضیات   گروه   ان  دبیر
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   مطالب   فهرست

 
 (5 تا 4 )صفحه :ها خط هپار بین اول:روابط فصل

 

 (6 )صفحه ها: زاویه بین روابطدوم: فصل

 

 (8 تا 7)صفحه :مورب و ازیمو خطوط قضیهسوم: فصل

 

 (10 تا 9 ه)صفح :رسم و هندسی :مکانچهارم فصل

 

 (31 تا 11)صفحه ::همنهشتیپنجم فصل

 

 (17 تا 14 ه)صفح :مساحت و :حجمششم فصل
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 (18 )صفحه :کاوالیری :اصلفتمه فصل

 (22 تا 19  )صفحه :ی:همرسهشتم فصل

 

نجمن گنجحق نشر     مادی و معنوی این جزوه برای 
 محفوظ است.  ا
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ط بین پاره خط ها روابل:فصل او  

 

 یف: تعار

 ات.یک شکل صفر بعدی در صفحه مختصنقطه:

 امتداد یک نقطه در یک راستا خط را تشکیل می دهد.خط:

 خمیدگی است. خطی که دچار منحنی:

  دیگر تا  از یک طرف محدود و از طرفخط راستی که ط:نیم خ

 ارد. هایت ادامه دن بی

توسط دو نقطه محدود شده   خط راستی که از دو طرفپاره خط:

 است. 
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 : ه خط هابط بین پارروا

ه  شتابطه ای وجود دا دو یا چند پاره خط ر طول  ممکن است بین

ای   بطهرا پیدا یا را طول پاره خطی  این مبحث بایدباشد. عموما در 

ک باید یر تمام این حالت ها استدلال ما دبهتر است  را اثبات کنیم.

 . دجی باشاستدلال استنتا 

 : ثبات کنیم؟چگونه ا

 تقسیم کرد:   دو بخشه را می توان به یک مسئل

 حکم مسئله  -1

 له ضیات مسئ فر  -2

ط مسئله داده شده توسفرضیات اطلاعات  حکم خواسته مسئله و

و روشی به حکم هستند. ما باید بدون تغییر دادن فرضیات با راه  

 نام این راه استدلال است.مورد نظر برسیم. 
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ط بین زاویه هارواب:دوم فصل  

 

 یف: تعار

 وجود دارد زاویه نام دارد. ار چرخشی بین دو نیم خط مقدزاویه:

دارند و  س مشترکی زوایایی که را زوایای متقابل به راس:

 متقابل هم هستند زوایای متقابل به راس نام دارند. 

 رجه می شود. د 90که مجموع آنها  دو زوایهوایای متمم:ز

 می شود.   180ویه که مجموع آنها دو زا   :لزوایای مکم

 :قابل به راسزوایای مت برابری  اثبات

 

𝑂 + 𝑃 = 𝑂 + 𝐴 = 180 → 𝐴 = 𝑃 

𝐴 + 𝑄 = 𝐴 + 𝑂 = 180 → 𝑂 = 𝑄  
 

 

 

A 
O Q 

P 
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ضیه خطوط موازی و موربق:سوم فصل  

 

 تعاریف: 

ه همواره در یک فاصله معین قرار خطوطی ک:موازی وطخط

 . برخورد نمی کنندوقت بهم  دارند و هیچ

 ا خط مورد نظر موازی نباشد. که ب خطیخط مورب:

 :صورت قضیه

زاویه هایی که    زی باشند و خطی مورب آنها باشندگر دو خط موا ا 

 باهم برابر هستند. ،انندم zد به صورت نتشکیل می شو
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                                                                  یه: کس قضع

  Zبه صورت )دهش و زاویه های ایجاد اشد طی مورب دو خط باگر خ

 زی هستند.موا ط آنگاه آن دو خاهم برابر باشند،ب مانند(
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و رسم مکان هندسی:چهارم  فصل  

 

 یف: راتع

گویند که  می به مجموعه نقاطی یمکان هندس:مکان هندسی

 مجموعه دارای خصوصیت مشترکی باشند و هر نقطه از

  مشترکصوصیت خ)مثلاً خط، صفحه یا فضا( که دارای آن  مرجع 

 . تاس هندسی مکان آن عضو باشد

   :چند مثال

 به یک فاصله هستند. مکان هندسی نقاطی که از یک نقطهدایره:

کانون  مکان هندسی نقاطی که اختلاف فواصل آنها از دو سهمی:

 برابر باشند. 

نقاطی که از دو سر یک پاره خط به مکان هندسی  منصف: عمود

 ک اندازه باشد. ی

https://fa.wikipedia.org/wiki/%D9%85%D8%AC%D9%85%D9%88%D8%B9%D9%87_%D8%AC%D9%87%D8%A7%D9%86%DB%8C
https://fa.wikipedia.org/wiki/%D9%85%D8%AC%D9%85%D9%88%D8%B9%D9%87_%D8%AC%D9%87%D8%A7%D9%86%DB%8C
https://fa.wikipedia.org/wiki/%D9%85%D8%AC%D9%85%D9%88%D8%B9%D9%87_%D8%AC%D9%87%D8%A7%D9%86%DB%8C
https://fa.wikipedia.org/wiki/%D9%85%D8%AC%D9%85%D9%88%D8%B9%D9%87_%D8%AC%D9%87%D8%A7%D9%86%DB%8C
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به   موازی دو خطاز دسی نقاطی که مکان هنخط موازی: یک

 یک فاصله هستند.

فاصله  یک پاره خط به یکمکان هندسی نقاطه که از ستوانه:ا

 هستند.

 چگونه رسم کنیم؟: 

می توانیم آن را رسم  شکل هندسییک با داشتن مکان هندسی 

  که یک نیم ساز به دو نقطه نیاز داریمبرای رسم برای مثال  .کنیم

از دو  نقطه ای باشد که و دومی باید  س زاویه استنها را یکی از آ

سپس باید خطی رسم کنیم که از نقاط  سر زاویه به یک فاصله است 

 رد شود. 
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هشتیهمن: پنجم فصل  

 

 یف: تعار

  شدشان باهم برابر با یا و تمام اضلاعزوا کل تمام همنهشتی:اگر دو ش

کرد، آن دو روی هم منطبق ت هندسی توان آنها را با تبدیلاب اگر یا

 هستند. شکل همنهشت

 تبدیلات هندسی:

و بقیه پارامتر های   ر هندسه سه عمل هیچ تغییری در نوع و اندازهد

  .؛ تقارن،دوران و انتقال به جز جهت()ل ایجاد نمی کنندشک یک

می  وی شکل دیگری منطبق شودسه تبدیل رپس اگر شکلی با این 

لاع و زوایای آنها با هم فرقی  ازه اض فت نوع و اند توان نتیجه گر

 ندارد پس همنهشت هستند.
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 ا: همنهشتی در مثلث ه

در مثلث ها سه شرط وجود دارد که اگر برقرار باشند دو مثلث 

 همنهشت هستند.

 سه ضلع برابر داشته باشند.  -1

 بین دو ضلع برابر داشته باشند. دو ضلع برابر و یک زاویه  -2

 باشند. بین دو زاویه داشته یه و یک ضلع اودو ز -3

 : ادلیل یکتایی مثلث ه

 د؟ نچرا این سه شرط مثلثی یکتا میساز

 م: به روش رساثبات 

 :سه ضلع -1
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 بین: زاویهو یک  ضلعدو  -2

 

 

 

 

 دو زاویه و یک ضلع: -3
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حجم و مساحت :ششم فصل  

 

: تعاریف  

د. کن ل میغا فضایی که یک شکل اش حجم:  

قدار سطح یک شکل دو بعدی یا سه بعدیم مساحت:  

خطی که یک سطح را دربر میگیرد  محیط:  

نواع حجم: ا  

 𝑠ℎ:منشور -1

 :کره -2
4

3
π𝑟3 

𝑠ℎ :هرم -3
1

3
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 :و روابط بین تعداد آنها نشوریک م ی جزاا

 ضلعی  n :هقاعد -1

 عدد  nجانبی:   های وجه -2

 عدد  3n :یال -3

   عدد2n اس: ر -4

 حجم حاصل از دوران:

حاصل از دوران این مستطیل حول محوری است که   مبیشترین حج

 ش است.زی با طولا مو

ستطیل حول محوری است که  کمترین حجم حاصل از دوران این م

  ش است.عرضبا  موازی

 

 

 

 ( a<b کته:ن)

a 

b 
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 بیشترین و کمترین حجم: 

و کمترین حجم حاصل از دوران حول محوری موازی با  شترین بی

 :عرض

                    𝑎2πb: max 𝑏 

(
𝑎

2
)2πb: min 𝑏 

 

 

و کمترین حجم حاصل از دوران حول محوری موازی با  شترین بی

 طول: 

𝑏2πa: max 𝑎 

(
𝑏

2
)2πa: min 𝑎 
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 :محوری  هر و کمترین حجم حاصل از دوران حولشترین یب

Max a :بیشترین 

Min bن: کمتری 

 کیل شود؟: مستطیل تشا دوران این دیری می تواند بقاچه م

(max 𝑎, min 𝑎) ∪ (max 𝑏, min 𝑏) 

 bین م تا bماکس و مقادیر  aن تا می aس از ماک

 

شکل سه بعدی که حاصل از دوران شکلی دو برخی 

 است: بعدی 

 استوانه: دوران مستطیل

 :دوران مثلثوط مخر

 یره کره:دوران دا 
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 اصل کاوالیری:هفتم فصل

 

 والیری:اصل کا

  بین دو خط سه بعدی فضای یک صفحه یایه دررض کنید دو ناحف

یا   اند. اگر هر خطقرار گرفته  قسمتموازی در همان  یا دو صفحه

مقطع دیگر رسم شود،  یا دو صفحه که موازی دو خط صفحه ای

حیه برابر ند،مساحت یا حجم دو نازنبرای هر ناحیه بهای برابری 

   است.
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 همرسی:م شته فصل

 

 یف: عارت

می کنند ک نقطه همدیگر را قطع فقط در یی که خطوط  همرسی:

 خطوط همرس نام دارند. 

 :خی همرسی هابراثبات 

 ث: همرسی نیم ساز های مثل

 

 

 

 

 

P 

Q 
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همرس   Dنقطه ر د Bبا نیم ساز زاویه  Aمی دانیم قطعا نیم ساز زاویه 

 :  است آنگاه

 است:  Aروی نیم ساز  Dچون 

𝑃𝐷 = 𝑂𝐷 

 است:  Bروی نیم ساز  Dچون  

𝑄𝐷 = 𝑂𝐷 

از دو   Dو چون این دو پاره خط فاصله نقطه  QD=PDجه درنتی

 قرار دارد.  Cروی نیم ساز  Dاست آنگاه   Cلع زاویه ض
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 ث: های مثل  ارتفاعهمرسی 

 

 

 

 

 

 

 

 اه: آنگ همرس است ACبا  ABمنصف  عمود قطعا می دانیم

 است: AB صفود منروی عم Dچون 

𝐴𝐷 = 𝐵𝐷 

 است: AC صفود منروی عم Dچون 

𝐴𝐷 = 𝐷𝐶 
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ر دو  از د Dاین پاره خط ها فاصله نقطه  و چون DC=BDدرنتیجه 

 ست. ا  BCمنصف  روی عمو Dاست پس  BCط خسر پاره 

صف و ه کمک مکان هندسی های عمود منب هاهمرسی این   نکته:)

 ( اثبات شدند.نیم ساز 


