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وقت :   دقيقهتاريخ :

تعداد سوالات: ۵۰نام و نام خانوادگي :

روزبه خاكسارموضوع حساب ديفرانسيل و انتگرال و رياضي پايه( * انتگرال)

ها كدام است؟ ۱. مساحت زير منحني  در بازه  و محدود به محور 

 (۱ (۲ (۳ (۴

-سراسري-۱۳۹۰-سخت

ها دربازه  كدام است؟ ۲. مساحت زير منحني    و بالاي محور 

 (۱ (۲ (۳ (۴
-سراسري-۱۳۸۹-سخت

ها كدام است؟ ۳. مساحت ناحيه محدود به سهمي  و محور 

 (۱ (۲ (۳ (۴

-سراسري-۱۳۸۵-سخت

۴. مساحت محدود به نمودار دو تابع با ضابطه ي  كدام است؟

 (۱ (۲

 (۳ (۴

-سراسري-۱۳۸۴-سخت

۵. حاصل  برابر كدام است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴

-سراسري-۱۳۸۳-متوسط

۶. حاصل  چند برابر  است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴

-سراسري-۱۳۸۲-آسان

۷. سطح محدود به منحني تابع با ضابطه  و محور ها در بازه  كدام است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴

-سراسري-۱۳۸۷-سخت

صفحه ۲
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صفحه ۲

۸. تابع  مفروض است حاصل  در بازه ي  براي  كدام است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴
-خارج از كشور-۱۳۹۱-سخت

۹. مقدار متوسط تابع  در بازه ي  كدام است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴

-خارج از كشور-۱۳۹۰-متوسط

، در هر نقطه ي  واقع بر آن برابر است. اگر منحني اين تابع از نقطه ۱۰. شيب خط مماس بر منحني 

ي  بگذرد، معادله ي خط مجانب افقي آن كدام است؟
 (۱ (۲ (۳ (۴

-خارج از كشور-۱۳۹۰-سخت

۱۱. نمودار تابع  در بازه ي  نسبت به مبدأ مختصات متقارن است. اگر  بر بازه  پيوسته بوده و 

 و  باشد، حاصل  كدام است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴
-سراسري-۱۳۷۸-سخت

۱۲. اگر  ، آن گاه  كدام است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴
-سراسري-۱۳۷۹-آسان

۱۳. اگر  و  ، آنگاه  چقدر است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴

-سراسري-۱۳۷۱-متوسط

۱۴. مجموع بالا  در تابع با ضابطه ي  روي بازه ي  براي  ، كدام است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴

-خارج از كشور-۱۳۸۸-متوسط

۱۵. اگر  ، با شرط  ،مقدار  كدام است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴

-خارج از كشور-۱۳۸۸-سخت

صفحه ۳
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صفحه ۳

، را  مي  ۱۶. مساحت ناحيه ي محدود به نمودارهاي دو تابع  و  و محور  ها و خط به معادله ي 

ناميم. حاصل  كدام است؟

 (۱ (۲

 (۳ (۴

-خارج از كشور-۱۳۸۶-سخت

۱۷. حاصل  كدام است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴

-خارج از كشور-۱۳۸۶-آسان

۱۸. اگر خط مماس بر نمودار   را در   رسم كنيم. مساحت قسمت سايه خورده كدام است؟

 (۱ (۲

 (۳ (۴

-گزينه ۲-۱۳۹۳-خيلي سخت

۱۹. حاصل   برابر كدام است؟ ( نماد جزء صحيح است.)

 (۱ (۲ (۳ (۴

-گزينه ۲-۱۳۹۳-سخت

۲۰. اگر   باشد، شيب خط مماس بر منحني   در نقطه ي   چقدر است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴

-گزينه ۲-۱۳۹۳-سخت

۲۱. خط   با سرعت  از مبدأ دور مي شود. مساحت ناحيه ي هاشورزده وقتي  است، با چه سرعتي افزايش مي يابد؟ 
 (۱ (۲
 (۳ (۴

-گزينه ۲-۱۳۹۳-سخت

۲۲. مجموع پايين براي تابع   در بازه ي   وقتي بازه به  بازه ي جزء مساوي افراز شود، برابر كدام است؟
 (۱ (۲ (۳ (۴

-گزينه ۲-۱۳۹۳-متوسط

صفحه ۴

y =
۱
x۲y = xx(α > ۱) ,x = αSα

lim
α→+∞

Sα

۱
۲

۱

۳
۲

۲

sinx dx∫ π

۰
۱ − xsin۲− −−−−−−√

۰۱
۲

۱۲

y = x۳x = ۱
۱
۸

۱
۶

۱
۲۴

۱
۱۲

(x|x− ۲| +[ ])dx∫ ۳

۰
x

۲
[ ]

۷
۳

۸
۳

۱۰
۳

۱۱
۳

f(x) = dt∫
x

۱
t۲

۱ + t۲
y = (۲x)f−۱x = ۰

۱
۴

۱
۲

۲۴

y = k۰٫۳k = ۴
۰٫۶۰٫۹
۱٫۲۱٫۵

f(x) = − ۲xx۲[−۱ , ۳]۴
−۱−۲۳۴



6/25/2017 MONTA / درسنامه٬ آزمون٬ پاسخنامه٬ منتا

http://www.monta.ir/#printpreviewexam;caller=requestadvisorexam;examrequestid=123603;details=%25D8%25AD%25D8%25B3%25D8%25A7%25D8%25A… 4/21

x

y

y ۸x

x۲
۱

=

y =

x

y

y
x۲
۱

S
S۱

۲
۱

۱

۲

۲

=

x

y
y= x۲

۲

۴

صفحه ۴

۲۳. مساحت ناحيه ي هاشور خورده در شكل مقابل كدام است؟ 
 (۱ (۲
 (۳ (۴

-گزينه ۲-۱۳۹۳-سخت

۲۴. با توجه به شكل مقابل كدام گزينه درست است؟
 (۱
 (۲
 (۳
 (۴

-گزينه ۲-۱۳۹۳-سخت

۲۵. مجموع جملات سري به صورت   كدام است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴

-خارج از كشور-۱۳۸۹-متوسط

۲۶. اگر   باشد، حاصل   كدام است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴

-قلم چي-۱۳۹۵-سخت

۲۷. حاصل  كدام است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴

-قلم چي-۱۳۹۵-سخت

۲۸. در شكل مقابل، خط رسم شده در نقطه ي  بر نمودار   مماس است. مساحت قسمت سايه خورده كدام است؟ 

 (۱ (۲

 (۳ (۴

-گزينه ۲-۱۳۹۵-سخت

۲۹. اگر   باشد، ضابطه ي  كدام مي تواند باشد؟

 (۱ (۲
 (۳ (۴

-گزينه ۲-۱۳۹۵-متوسط

صفحه ۵
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صفحه ۵

۳۰. قسمتي از نمودار تابع زوج  به شكل زير است. اگر   و   باشد،

مقدارمتوسط تابع   بربازه ي   كدام است؟ 

 (۱

 (۲

 (۳

 (۴

-گزينه ۲-۱۳۹۵-سخت

۳۱. مساحت دو ناحيه هاشوزده شده ي شكل مقابل، با هم برابر است. مقدار  كدام است؟ 

 (۱ (۲

 (۳ (۴

-گزينه ۲-۱۳۹۵-سخت

۳۲. اگر  باشد، حاصل  كدام است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴

-قلم چي-۱۳۹۵-سخت

۳۳. اگر  مشتق  به ازاي  كدام است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴

-گزينه ۲-۱۳۹۵-متوسط

۳۴. شكل زير، نمودار  است. مساحت قسمت سايه خورده كدام است؟

 (۱ (۲
 (۳ (۴

-گزينه ۲-۱۳۹۵-سخت

۳۵. مقدار ميانگين تابع  بر بازه ي  كدام است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴
-قلم چي-۱۳۹۵-آسان

، مجموع بالا به اندازه   واحد از مجموع پايين بيش تر است. مقدار ۳۶. در تابع  در بازه ي  به ازاي 

 كدام است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴

-قلم چي-۱۳۹۵-آسان

صفحه ۶
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صفحه ۶

، كدام است؟ ۳۷. حاصل 

 (۱ (۲ (۳ (۴

-خارج از كشور-۱۳۹۵-سخت

۳۸. اگر  مجموع  جمله ي اول از سري  باشد،  برابر لگاريتم كدام عدد است؟ (با تغيير)

 (۱ (۲ (۳ (۴
-خارج از كشور-۱۳۸۶-سخت

۳۹. مساحت زير نمودار تابع  به روش مستطيلي در دو بازه ي  و  وقتي هر يك از اين بازه ها به 
بازه ي جزء مساوي تقسيم مي شوند، به ترتيب برابر  و  است. حاصل   كدام است؟  

۴) صفر۳) ۲) ۱) 

-گزينه ۲-۱۳۹۵-سخت

۴۰. مساحت تحت نمودار  در بازه ي  به روش مستطيلي وقتي اين بازه به چهار بازه ي جزء مساوي تقسيم
مي شود، چقدر است؟  

 (۱ (۲ (۳ (۴
-گزينه ۲-۱۳۹۵-سخت

۴۱. مساحت تحت نمودار  را در بازه ي  وقتي اين بازه به  زيربازه ي جزء مساوي تقسيم مي شود، 
مي ناميم. حاصل  كدام است؟ 

 (۱ (۲ (۳ (۴

-گزينه ۲-۱۳۹۵-سخت

، چه عددي ۴۲. مقدار تقريبي مساحت زير نمودار  در بازه ي  با يك افراز منظم در روش مستطيل به ازاي 

است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴

-گزينه ۲-۱۳۹۶-آسان

، مقدار  كدام است؟ ۴۳. اگر 

 (۱ (۲ (۳ (۴
-گزينه ۲-۱۳۹۶-آسان

، مقدار  چند برابر  است؟ ۴۴. اگر  تابعي مشتق پذير باشد و 

 (۱ (۲ (۳ (۴

-گزينه ۲-۱۳۹۶-متوسط

صفحه ۷
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صفحه ۷

۴۵. مجموع بالاي تابع  در بازه ي  وقتي اين بازه به  زيربازه ي جزء مساوي تقسيم مي شود، برابر  است. 

كدام است؟

 (۱ (۲ (۳ (۴

-گزينه ۲-۱۳۹۶-آسان

، مقدار مشتق  به ازاي  چقدر است؟ ۴۶. اگر 

 (۱ (۲ (۳ (۴

-گزينه ۲-۱۳۹۶-سخت

، چقدر از  كم تر است؟ ، محور  ها و خطوط  و  ۴۷. مساحت محدود به منحني 

 (۱ (۲ (۳ (۴

-گزينه ۲-۱۳۹۶-سخت

، برابر كدام است؟ ۴۸. حاصل انتگرال 

۴) ۳) ۲) ۱) صفر
-قلم چي-۱۳۹۶-متوسط

۴۹. حاصل انتگرال  كدام است؟ ([ ]، نماد جزء صحيح است.)

 (۱ (۲ (۳ (۴

-قلم چي-۱۳۹۶-آسان

۵۰. اختلاف مجموع بالا و پايين تابع  در بازه ي  به ازاي  كدام است؟ ([ ]، نماد جزء صحيح است.)

 (۱ (۲ (۳ (۴

-قلم چي-۱۳۹۶-آسان

f(x) = sinx[۰,π]۴kπ

۴
k

۲ + ۲√۲ − ۲√۱ +
۲√

۲
۱ −

۲√

۲

f(x) = ( − ۱) dtx۲ ∫ ۲x

۴
cosπt

t+ ۲
y = xf(x)x = ۲

۱
۴

۲۳
۲

۳
۴

y =
۲ − cosx

۱ + cosx
xx = ۰x =

π

۲
۳

π

۲
π

۴
π

۳
π

۶

dx∫
π
۴
π

۱۲

cos ۲x
x xcos۲ sin۲

۱۲۴

|۳x− ۱| [۳x] dx∫ ۱

۰
۶
۷

۷
۶

۱۲

f(x) = [cosx][۰, ۲π]n = ۸

π۲ππ

۲
۳π
۲
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وقت :   دقيقهتاريخ :

تعداد سوالات: ۵۰نام و نام خانوادگي :

روزبه خاكسارموضوع حساب ديفرانسيل و انتگرال و رياضي پايه( * انتگرال)

۱.گزينه ۲

۲.گزينه ۱

 

راه اول: با توجه به شكل، اين يك سهمي افقي است و مي توانيم مساحت را در بازه ي  بيابيم و دو برابر كنيم. ۳.گزينه ۳
۲

-۲
-۲

  

ها را خواسته اند مي توانيم معكوس تابع را بيابيم و از معكوس انتگرال بگيريم: راه دوم: چون مساحت با محور 

۴.گزينه ۴
ابتدا محل برخورد دو تابع را مي يابيم و سپس از معادله ي تلاقي انتگرال مي گيريم.

۵.گزينه ۱
تابع داده شده فرد و پيوسته است. بنابراين حاصل انتگرال برابر صفر است.

۶.گزينه ۱

مي دانيم 

بنابراين:

صفحه ۸

۱۲
۳۶

۰۳
ل 

ريا
س

S = − dx = − = =∫
π
۲

۰
− sin ۲x  

u′

(۱ + x)cos۲  
u

u۲

۲
− ](۱ + xcos۲ )۲

۲

π
۲

۰

۳
۲

y = = = ۴(۱ + ۲x)
۴

۴ x xsin۲ cos۲
۴

۲xsin۲ cot۲

S = ۴(۱ + ۲x) = −۲ cot ۲x = ۰ − (−۲ ) = ۲∫
π
۴
π

۱۲
cot۲ ]

π
۲
π

۱۲
۳√ ۳√

[−۲, ۰]

= ۲x+ ۴y۲

S = ۲ dx = (۲x+ ۴ = (۸ − ۰) =∫ ۰

−۲
۲x+ ۴
− −−−−√ ۲ ×

۲
۳

۲
)

۳
۲ ]

۰

−۲
۲
۳

۱۶
۳

y

= ۲x+ ۴ ⇒ x = − ۲ S = | − ۲|dyy۲ ۱
۲
y۲ − →−−−−

زوج است ∫ ۲

−۲
۱
۲
y۲

⇒ S = ۲ | − ۲|dy = ۲| − ۲y| =∫ ۲
۰

۱
۲
y۲ ۱

۶
y۳ ۱۶

۳

sin x = ⇒ x = ۰,x = ۱π

۲
x۲

S = ( − sin x)dx = + cos ⇒ S = | | = −
∣

∣
∣∫ ۱

۰
x۲ π

۲

∣

∣
∣

∣

∣
∣
x۳

۳
۲
π

π

۲
x]۱۰

∣

∣
∣ −

۱
۳

۲
π  

منفي

۲
π

۱
۳

( u = , ∫ ⋅ dx = + ctan−۱ )′ u′

۱ +u۲ u′ un
un+۱

n+ ۱

∫ ⋅ dx = = − = − ۰ =
۱

۱ +x۲  
مشتق

xtan−۱  
اصلي

]( xtan−۱ )۲

۲

۱

۰

( π۴ )۲

۲
۰
۲

π

۳۲
π

۳۲
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صفحه ۸

۷.گزينه ۴
در محاسبه انتگرال اگر نسبت هاي مثلثاتي به صورت ضرب و با كمان هاي مختلف ظاهر شوند ابتدا بايد به جمع تبديل شود.

خواهد بود. از طرفي مي دانيم در هر بازه چون  و بازه ي  مورد نظر است، پس طول هر بازه   ۸.گزينه ۴

ي غيرتهي (هر چند كوچك) بي شمار عدد گنگ و بي شمار عدد گويا وجود داردپس در هر بازه  و  است.
داريم:

مجموع بالا  

مجموع پايين  

روش اول: مقدار متوسط تابع  در بازه ي  به صورت زير محاسبه مي شود. ۹.گزينه ۲

روش دوم: براي محاسبه ي  ، نمودار  را رسم مي كنيم و مساحت بين اين نمودار و محور  ها را مي

يابيم.

-۱ ۲

۲

y

x

y= x -۱

 

۱۰.گزينه ۴

 انتگرال گيري 

 

با توجه به اين كه  از نقطه ي  مي گذرد، داريم:

مجانب هاي افقي تابع  از ميل دادن  به دست مي آيد:

معادله ي مجانب افقي: 

صفحه ۹

sina ⋅ cos b = [sin(a+ b) + sin(a− b)]
۱
۲

S = ۲ sinx cos ۳xdx = (sin ۴x− sin ۲x)dx = = + −( )=∫
π
۶

۰
∫

π
۶

۰
− cos ۴x+ cos ۲x]۱

۴
۱
۲

π
۶
۰

۱
۸

۱
۴

۱
۴

۱
۸

n = ۱۰[۰, ۱]Δx =
۱

۱۰
f( ) = ۲uif( ) = −۳li

(f) = = × ۲۰ = ۲U۱۰
۱

۱۰
(۲ + ۲ + ⋯ + ۲)
  بار ۱۰

۱
۱۰

(f) = = × ۱۰(−۳) = −۳Ln
۱

۱۰
(−۳ − ۳ − ۳ ⋯ − ۳)
  بار ۱۰

۱
۱۰

(f) − (f) = ۲ − (−۳) = ۵U۱۰ L۱۰
y = |۱ −x|[−۱, ۲]

= ydx ⇒ = |۱ −x|dxȳ
۱

b−a
∫ b

a
ȳ

۱
۲ − (−۱)

∫ ۲

−۱

= ( (۱ −x)dx+ (x− ۱)dx) = ((x− ) + ( −x) )
۱
۳
∫ ۱

−۱
∫ ۲

۱
۱
۳

x۲

۲
]۱−۱

x۲

۲
]۲۱

= [(۱ − ) − (−۱ − ) + (۲ − ۲) − ( − ۱)] = ( ) =
۱
۳

۱
۲

۱
۲

۱
۲

۱
۳

۵
۲

۵
۶

|۱ −x|dx∫ ۲

−۱
y = |۱ −x|x

⇒ S = + = ⇒ = × =
۲ × ۲

۲
۱ × ۱

۲
۵
۲

ȳ
۱

۲ − (−۱)

۵
۲

۵
۶

⇒ f(x) = ∫ (x)dxf ′(x) = ⇒f ′ ۳
(x− ۱)۲

= ∫ dx ⇒ f(x) = − +C
۳

(x− ۱)۲
۳

(x− ۱)
f(x)(۲, ۱)

f(۲) = ۱ ⇒ ۱ = − +C ⇒ C = ۴ ⇒ f(x) = − + ۴۳
(۲ − ۱)

۳
(x− ۱)

y = f(x)x → ±∞

f(x) = (− + ۴) = ۰ + ۴ ⇒ y = ۴lim
x→±∞

lim
x→±∞

۳
x− ۱
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صفحه ۹

از آن جا كه تابع  در بازه ي  نسبت به مبدأ مختصات متقارن است، در نتيجه در بازه فوق تابعي فرد بوده و در ۱۱.گزينه ۱

نتيجه  خواهد بود. حال مي توان نوشت:

ابتدا كسر داخل انتگرال را تجزيه كرده و سپس انتگرال گيري مي كنيم. در نتيجه خواهيم داشت: ۱۲.گزينه ۴

 

 

توجه:   

۱۳.گزينه ۴

ابتدا بازه  را به  بازه مساوي تقسيم مي كنيم و سپس  را در بيشترين مقدار آن بازه ضرب مي كنيم جمع ۱۴.گزينه ۲

اعداد حاصل شده همان مجموع بالا است.

۱۵.گزينه ۳

مي دانيم: 

  

خط  و منحني  در نقطه ي  يكديگر را قطع مي كنند. همان طور كه در شكل مي بينيم،  برابر ۱۶.گزينه ۳

است با مجموع مساحت هاي نواحي  و  . مساحت مثلث قائم الزاويه ي  برابر است با:

= xy=

a

y ۲x
۱

A B
( ),۱۱

x

y

 

  

صفحه ۱۰

f[−۱, ۱]

f(x)dx = ۰∫ ۱

−۱

f(x)dx = f(x)dx+ f(x)dx = B+ ۰ = B∫ ۱

−۳
∫ −۱

−۳
∫ ۱

−۱

∫ dx = ∫ dx+∫ dx = ∫ dx+ ۳∫ dx = × + ۳ × + c
۵ + ۶xx۲

۲ x√

۵x۲

۲x
۱
۲

۶x

۲x
۱
۲

۵
۲

x

۳
۲ x

۱
۲ ۵

۲
x

۵
۲
۵
۲

x

۳
۲
۳
۲

= + ۲ + c = + ۲x + c = ( + ۲x) + c = ⋅f(x) + c ⟹ f(x) = + ۲xx

۵
۲ x

۳
۲ x۲ x√ x√ x√ x۲ x√ x۲

,∫ dx = x ⋅ + cx√
۲
۳

x√ ∫ dx = + cxn
xn+۱

n+ ۱

F (x) = dt = = (−۳) = + = +∫ x

۸
t
−

۴
۳ t

(− +۱)
۴
۳

− + ۱۴
۳

∣

∣
∣
x

۸
t
−

۱
۳ ∣

∣
∣
x

۸
−۳
x√۳

۳
۸√۳

−۳
x√۳

۳
۲

⇒ F (x) = ( + ) = ۰ + =lim
x→∞

lim
x→∞

−۳
x√۳

۳
۲

۳
۲

۳
۲

[ , ]
π

۶
۷π
۶

۳Δx

Δx = =
−

۷π
۶

π

۶
۳

π

۳

x

f(x)

π
۶
۱
۴

π
۲
۱

۵π
۶
۱
۴

۷π
۶
۱
۴

⇒ (f) = (۱ + ۱ + ) = × =U۳
π

۳
۱
۴

π

۳
۹
۴

۳π
۴

( u =tan−۱ )′ u′

۱ +u۲

F (x) = ∫ dx = ∫ dx = ∫ (x+ )dx = ∫ xdx+ ۲∫ dx
+x+ ۲x۳

۱ +x۲
x( + ۱) + ۲x۲

+ ۱x۲
۲

۱ +x۲
۱

۱ +x۲

= + ۲ x+ c ۰ = + ۲ ۰ + c ⇒ c = ۰x۲
۲

tan−۱ − →−−−−−−
F(۰)=۰ ۰۲

۲
tan−۱

F (x) = + ۲ x ⇒ F (۱) = + ۲ ۱ = + ۲ × = + = (π+ ۱)
x۲

۲
tan−۱ ۱۲

۲
tan−۱ ۱

۲
π

۴
۱
۲

π

۲
۱
۲

y = xy =
۱
x۲(۱, ۱)Sα

ABA

= × ۱ × ۱ =SA
۱
۲

۱
۲
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صفحه ۱۰

مساحت ناحيه ي  برابر است با سطح زير نمودار  و محصور بين خطوط  و  و محور  ها، يعني 

: 

  

 در نتيجه: 

ابتدا تابع تحت انتگرال را ساده مي كنيم:    ۱۷.گزينه ۳

 

۱۸.گزينه ۴
ابتدا معادله خط مماس كه از نقاط  و  عبور مي كند را مي يابيم.

معادله ي خط مماس  
براي محاسبه ي مساحت سايه زده شده بايد ابتدا مساحت مثلث ايجاد شده در شكل را بيابيم و سپس از مساحت بين  با محور 

ها كم كنيم.

x

y

۱
۳
۲

 

 

۱۹.گزينه ۴

 

 

۲۰.گزينه ۴
عدد  طول  است پس عرض تابع  مي باشد با جايگذاري در تابع  داريم:

جواب انتگرال در صورتي صفر است كه اعداد بالا و پايين برابر باشند بنابراين  مي باشد 

By =
۱
x۲x = ۱x = αx

= dxSB ∫ α

۱
۱
x۲

= dx = − = − − (−۱) = − + ۱SB ∫ α

۱
۱
x۲ ]۱

x

α

۱
۱
α

۱
α

= + = − + ۱ = − ⇒ = ( − )=Sα SA SB
۱
۲

۱
α

۳
۲

۱
α

lim
α→+∞

Sα lim
α→+∞

۳
۲

۱
α

۳
۲

sinx dx = sinx dx = sinx |cosx|dx∫ π

۰
۱ − xsin۲− −−−−−−√ ∫ π

۰
xcos۲− −−−−√ ∫ π

۰

= sinx cosxdx+ − sinx cosxdx = sin ۲xdx− sin ۲xdx∫
π
۲

۰
∫ π

π
۲

∫
π
۲

۰
۱
۲

∫ π

π
۲

۱
۲

= = − (cosπ− cos(۰)) + (cos ۲π− cosπ)− cos ۲x]۱
۴

π
۲

۰
+ cos ۲x]۱

۴

π

π
۲

۱
۴

۱
۴

= − (−۱ − ۱) + (۱ − (−۱)) = + = ۱۱
۴

۱
۴

۱
۲

۱
۲

(۱, ۰)(۱, ۱)

y = ⇒ f(۱) = ۱ , = ۳ = ۳ ⇒ y− ۱ = ۳(x− ۱) ⇒ y = ۳x− ۲x۳ y′ x۲ ∣
∣x=۱

y = x۳x

y = ۰ ⇒ x = S = dx− = − =
۲
۳ ∫ ۱

۰
x۳ × × ۱۱

۲
۱
۳

  مساحت مثلث 

۱
۴

۱
۶

۱
۱۲

۰ ≤ x < ۲ →{ ⇒ x|x− ۲| + [ ] = x(۲ −x) + ۰
−۲ ≤ x− ۲ < ۰ → |x− ۲| = ۲ −x

۰ ≤ < ۱ → [ ] = ۰x
۲

x
۲

x

۲

۲ ≤ x < ۳ →{ ⇒ x|x− ۲| + [ ] = x(x− ۲) + ۱
۰ ≤ x− ۲ < ۱ → |x− ۲| = x− ۲
۱ ≤ < → [ ] = ۱x

۲
۳
۲

x
۲

x

۲

(x(۲ −x) + ۰)dx+ (x(x− ۲) + ۱)dx = ( − ) + ( − +x) = ( − ۰) + (۳ − ) =
۲

۰
∫ ۳

۲
x۲ x۳

۳ ]۲

۰
x۳
۳

x۲ ]۳

۲
۴
۳

۲
۳

۱۱
۳

x = ۰(x)f−۱f(x)f(x)

x = ۱f(x) = dt = ۰ ⇒∫ x

۱
t۲

۱ + t۲



6/25/2017 MONTA / درسنامه٬ آزمون٬ پاسخنامه٬ منتا

http://www.monta.ir/#printpreviewexam;caller=requestadvisorexam;examrequestid=123603;details=%25D8%25AD%25D8%25B3%25D8%25A7%25D8%25… 12/21
صفحه ۱۱

f(۱) = ۰ ⇒ ( )(۰) = ۱ ⇒ ( (۰) = (x) = ⇒ (۱) =f−۱ f−۱)′ ۱
(۱)f

′ f
′ x۲

۱ +x۲ f
′ ۱

۲

y = (۲x) ⇒ = ۲( (۲x) ⇒ (۰) = ۲( (۰) = = = ۴f−۱ y′ f−۱)′
y′ f−۱)′ ۲

(۱)f
′

۲
۱
۲
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صفحه ۱۱

ها را در بازه ي  محاسبه نمود و از براي محاسبه ي مساحت هاشور زده بايد مساحت بين سهمي با محور  ۲۱.گزينه ۱
مساحت چهارضلعي كم شود.

x

y

x۲y=
ky=

k
 

براي محاسبه ي سرعت افزايش مساحت هاشور زده بايد از تابع مساحت مشتق بگيريم.

نكته: قضيه ي اساسي اول حساب ديفرانسيل و انتگرال:

۲۲.گزينه ۲
 چون افراز منظم است:

براي نوشتن  با توجه به جدول، در هر بازه آن  كه از همه كمتر است را انتخاب مي كنيم.

۲۱
۳۱- ۱-

۰ x

y

 

دقت كنيد كه چون  مي نيمم موضعي تابع است، قبل از آن تابع نزولي و بعد از آن تابع صعودي است و لذا در هر طرف، از
رابطه ي متناسب با تابع بهره مي گيريم:

در توابع صعودي:

در توابع نزولي:

۲۳.گزينه ۳ ابتدا نقطه ي تلاقي دو منحني را به دست مي آوريم:

حال مساحت دو ناحيه را با هم جمع مي كنيم:

x

y

۲

۴

۱
 

صفحه ۱۲

x[۰, ]k√

s(k) = − dxk k√ 
مساحت چهارضلعي

∫ k√

۰
x۲

= ( − ⋅k) ⇒ = ۲ × ۰٫۳ = ۰٫۶s
′
t

۳
۲

k√
۱

۲ k√
k

′
t s

′
t

f(x) = f(t)dt ⇒ (x) = (x)f(v(x)) − (x)f(u(x))∫ v(x)

u(x)
f

′
v′ u′

Δx = = ۱۳ − (−۱)

۴
Ln(f)f(x)

x

f(x)

−۱
۳

۰
۰

۱
−۱

۲
۰

۳
۳

(f) = ۱(f(۰) +f(۱) +f(۱) +f(۲))Ln

= ۱(۰ + (−۱) + (−۱) + ۰) = −۲

x = ۱

= f(a+ i)Ln
b−a

n
∑
i=۰

n−۱
b−a

n

= f(a+ i)Ln
b−a

n
∑
i=۱

n
b−a

n

۸x = ⇒ ۸ = ۱ ⇒ = ⇒ x = S = + dx
۱
x۲ x۳ x۳ ۱

۸
۱
۲

× ۴۱
۲

۲
∫ ∞

۱
۲

۱
x۲

⇒ s = ۱ + (− ) = ۱ + ( − − (−۲)) = ۱ + ۲ = ۳۱
x

]
∞

۱
۲

lim
x→∞

۱
x
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صفحه ۱۲

۲۴.گزينه ۴

هاست و بايد از تابع  هاست و مساحت ناحيه  سطح بين منحني با محور  مساحت ناحيه  سطح بين منحني با محور 

انتگرال بگيريم و براي محاسبهي مساحت بين منحني با محور yها بايد از معكوس تابع انتگرال بگيريم. معكوس  به صورت 

 است يعني  را بر حسب  محاسبه نموديم و سپس جاي  و  را عوض كرديم.

دقت كنيد خط   محور تقارن منحني نيست، لذا تصور اين كه دو مساحت با هم برابرند، اشتباه است.
با كمي دقت در جملات سري داده شده، داريم: ۲۵.گزينه ۲

 

توجه:  

۲۶.گزينه ۴

توجه:

۲۷.گزينه ۱

نكته: معادله ي خط مماس بر منحني  در نقطه   عبارتست از: ۲۸.گزينه ۴

x

y y= x۲

۲

۴

y= x۴ -۴

۱

  

ها را مي يابيم   محل برخورد خط با محور 

  سايه خورده

صفحه ۱۳

S۱yS۲xy =
۱
x۲

y =
۱
x۲

y =
۱
x√

xyxy

= dx = − = − + ۱ =s۲ ∫ ۲

۱
۱
x۲

۱
x
]

۲

۱
۱
۲

۱
۲

= dx = ۲ = ۲ − ۲ = ۲( − ۱) = ۰٫۸s۱ ∫ ۲

۱
۱
x√

x√ ]
۲

۱
۲√ ۲√

y = x

+ + + ⋯ = (۱ − + − + − + − + − + ⋯)
۱

۱ × ۳
۱

۲ × ۴
۱

۳ × ۵
۱
۲

۱
۳

۱
۲

۱
۴

۱
۳

۱
۵

۱
۴

۱
۶

۱
۵

۱
۷

= (۱ + ) =
۱
۲

۱
۲

۳
۴

= ⋅ ( − )
۱

A ⋅B

۱
|A−B|

۱
A

۱
B

= ۲ = ۲ = ۲∑
i=۵

۲۲ ۲
− ۴i+ ۲i۲

∑
i=۵

۲۲ ۱

− ۲(i− ۲)
۲ ∑

i=۵−۲

۲۲−۲ ۱
(i+ ۲ − ۲ − ۲)۲ ∑

i=۳

۲۰ ۱
− ۲i۲

= ۲( − ) = ۲(A− ( + )) = ۲(A+ ) = ۲A+ ۱∑
i=۱

۲۰ ۱
− ۲i۲

∑
i=۱

۲ ۱
− ۲i۲

−۱
۱

۱
۲

۱
۲

= + , ۱ < m < n∑
k=۱

n
ak ∑

k=۱

m
ak ∑

k=m+۱

n
ak

n! + (n+ ۱)! = n! + (n+ ۱) ⋅n! = n!(۱ +n+ ۱) = n!(n+ ۲)

= =∑
n=۱

۱۸ ۱
n!(n+ ۲)

∑
n=۱

۱۸
n+ ۱

(n+ ۱)n!(n+ ۲)
∑
n=۱

۱۸
n+ ۱

(n+ ۲)!

= = ( − ) = ( − ) −∑
n=۱

۱۸
n+ ۲ − ۱
(n+ ۲)!

∑
n=۱

۱۸
n+ ۲

(n+ ۲)!

۱
(n+ ۲)!

∑
n=۱

۱۸ ۱
(n+ ۱)!

۱
(n+ ۲)!

= ===========
قاعده ي تلسكوپي ۱

۲!

۱
۲۰!

f(x)(a,f(a))

y−f(a) = (a)(x−a)f ′

= ۲x ⇒ (۲) = ۴y′ y′

A y− ۴ = ۴(x− ۲) ⇒ y = ۴x− ۴
∣

∣
∣
۲
۴ خط مماس بر منحني در نقطه ي

x۴x− ۴ = ۰ → x = ۱

S = dx = − ۲ = − ۲ =∫ ۲

۰
x۲ − × ۱ × ۴

۱
۲  

مساحت مثلث

۱
۳
x۳ ∣

∣
∣

۲
۰

۸
۳

۲
۳
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صفحه ۱۳

۲۹.گزينه ۱

 : نكته

مقدار متوسط يا ميانگين تابع  بر بازه ي  عبارتست از:   ۳۰.گزينه ۲

باتوجه به اينكه  زوج است، داريم:
 

x

y

۲۲-۳- ۳BB
AA

نكته:   ۳۱.گزينه ۱

طبق فرض   ، پس  ، بنابراين داريم:

x

y
x۲

۴c

S۳S۱

S۲

۳۲.گزينه ۱
از طرفين تساوي مشتق مي گيريم:

 

بنا به مشتق توابع مركب داريم: ۳۳.گزينه ۳

صفحه ۱۴

∫ (۱ + x)dx = tanx+ c ∫ (۱ + x)dx = − cotx+ ctan۲ cot۲

∫ dx = ∫ ( x+ ۴ x+ ۴)dx =∫ (۱ + x+ ۴ x+ ۴ − ۱)dx(tanx+ ۲ cotx)
۲ tan۲ cot۲ tan۲ cot۲

 

= ∫ (۱ + x)dx+ ۴∫ (۱ + x)dx−∫ dx = tanx− ۴ cotx−x+ ctan۲ cot۲

= + c
x− ۴ −x tanxtan۲

tanx

+ c ⇒ f(x) = x−x tanx− ۴= ======
طبق فرض f(x)

tanx
tan۲

f[a, b]= f(x)dxf̄
۱

b−a
∫ b

a
f

f(x)dx = f(x)dx = A , f(x)dx = f(x)dx = B∫ −۲

−۳
∫ ۳

۲
∫ ۰

−۲
∫ ۲

۰

⇒ B = ۲ , A = −۵

⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

f(x)dx = −۱ ⇒ ۲B+A = −۱∫ ۳

−۲

f(x)dx = −۳ ⇒ A+B = −۳∫ ۰

−۳

 

( ) = =f − ۲ |f|
¯ ¯¯̄̄ ¯̄¯̄̄ ¯̄̄ ¯̄¯ (f(x) − ۲ |f(x)|)dx∫ ۳

۰
۳

f(x)dx− ۲ |f(x)|dx∫ ۳
۰ ∫ ۳

۰
۳

=
f(x)dx− ۲[ f(x)dx− f(x)dx]∫ ۳

۰ ∫ ۲
۰ ∫ ۳

۲
۳

= − ۲ = − ۲ × =
B+A

۳
B−A

۳
−۳
۳

۷
۳

−۱۷
۳

(n ≠ −۱) ∫ k dx =k + cxn
xn+۱

n+ ۱

=S۱ S۲= dxS۲ ∫ c

۰
x√

dx = +∫ ۴

۰
x√ dx∫ c

۰
x√

  S۱

dx∫ ۴

۰
x√

  S۳

= =====
=S۱ S۲

(۴ − c) × ۲
  مساحت مستطيل

⇒ ۲(۴ − c) = dx = = ⇒ ۴ − c = ⇒ c =∫ ۴

۰
x√

۲
۳
x

۳
۲ ∣

∣
∣

۴
۰

۱۶
۳

۸
۳

۴
۳

f(x) = x cosx+∫ x ⋅ sinx dx

(x) = cosx−x sinx+x sinx → (x) = cosxf ′ f ′

f(x) = ∫ cosxdx = sinx+ c →{ ⇒ f( ) −f(۰) = (۱ + c) − c = ۱− →−−−−−−−−−−−−−−−−−−−−−−
از طرفين تساوي انتگرال مي گيريم f( ) = ۱ + cπ

۲
f(۰) = ۰ + c

π

۲
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صفحه ۱۴

 

لذا در نهايت داريم: 

نكته: اگر  تابعي زوج و انتگرال پذير باشد، داريم:      ۳۴.گزينه ۴

x

y

y =۲

۱۱-

 :نكته

مساحت هاشورزده بين منحني و خط  در بازه ي  مي باشد.

  سايه خورده

۳۵.گزينه ۲

  مقدار متوسط

توجه:

 

: با استفاده از اين رابطه ابتدا عبارت داده شده را ساده كرده سپس انتگرال مي گيريم  يادآوري

: اگر تابع  در بازه ي  پيوسته باشد، در اين صورت مقدار متوسط (مقدار ميانگين) تابع  در بازه ي  از رابطه ي يادآوري
زير به دست مي آيد.

 

۳۶.گزينه ۲

تابع در بازه داده شده نزولي است.       

 

صفحه ۱۵

y = f( ) ⇒ = ( ) ⇒ (۱) = (۲) = −۲ (۲) (∗)
۲
x

y′ −۲
x۲ f ′ ۲

x
y′ −۲

۱
f ′ f ′

f(x) = dt ⇒ (x) = ۲x dt+ ⋅ (۲) = ۴ + × ۴ =x۲ ∫ x

۲
t

t+ ۱
f ′ ∫ x

۲
t

t+ ۱
x

x+ ۱
x۲ f ′ dt∫ ۲

۲
t

t+ ۱  
۰

۲
۳

۸
۳

(۱) −۲ (۲) = −۲ × = −y′ = ===
(∗)

f ′ ۸
۳

۱۶
۳

f(x)f(x)dx = ۲ f(x)dx∫ a

−a
∫ a

۰

= x = b− a∫ b

a

dx

۱ +x۲ tan−۱ ∣

∣
∣
b

a
tan−۱ tan−۱

= ۲ ⇒ + ۱ = ۲ ⇒ x = ±۱ ⇒ f(−۱) = f(۱) = ۲۴
+ ۱x۲ x۲

y = ۲[−۱, ۱]

S = dx− = ۸ x − ۴ = ۸( ) − ۴ = ۲π− ۴∫ ۱

−۱
۴
+ ۱x۲ ۲dx∫ ۱

−۱  
مساحت مستطيل

tan−۱ ∣

∣
∣
۱
۰

π

۴

f(x) = = cos
۲cos۲ x

۲
۲

− −−−−−−
⎷
 ∣

∣
∣

x

۲
∣

∣
∣

= = cos dx = sin =
cos dx∫ π۰

∣
∣

x
۲

∣
∣

π− ۰
۱
π
∫ π

۰
x

۲
۲
π

x

۲
]π۰

۲
π

۰ < x < π ⇒ ۰ < < ⇒ cos > ۰x

۲
π

۲
x

۲

۱{۱ + cos u = ۲ →cos۲ u

۲
۲f[a, b]f[a, b]

= f(x)dxf̄
۱

b−a
∫ b

a

(x) = < ۰ ⇒f ′ −۱

(x− ۱)
۲

Δx =
m− ۲

۹۰

(f) − (f) = (f(۲) −f(m))Δx = (۲ − )( ) =Un Ln
m

m− ۱
m− ۲

۹۰
۱

۴۰

⇒ ( )( ) = ⇒ ۴ − ۲۵m+ ۲۵ = ۰m− ۲
m− ۱

m− ۲
۹

۱
۴

m۲

⇒ (m− ۵)(۴m− ۵) = ۰ ⇒{m = ۵ > ۲
m = ٫۲۵غ.ق.ق۱ < ۲
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صفحه ۱۵

مي دانيم:   ۳۷.گزينه ۴

 

مي دانيم: ۳۸.گزينه ۳

جمله ي عمومي تفاضل دو جمله ي متوالي است پس بنا به قانون ادغام داريم:

(روش تقريب مستطيلي): بازه ي   را به  زير بازه ي جزء مانند  تقسيم مي كنيم. ۳۹.گزينه ۳
روي هر بازه ي جزء، مستطيلي با عرض  و ارتفاع  مي سازيم. مجموع اين مساحت ها را تشكيل مي دهيم: 

 
چون افراز منظم است، پس داريم: 

 

۱۱

y

x

=y ۱ x
۲

(روش تقريب مستطيلي): بازه ي   را به  زير بازه ي جزء مانند  تقسيم مي كنيم. ۴۰.گزينه ۲
روي هر بازه ي جزء، مستطيلي با عرض  و ارتفاع  مي سازيم. مجموع اين مساحت ها را تشكيل مي دهيم: 

 
چون افراز منظم است، پس داريم: 

 

۱
۲

۲
۳

۲
۱ x

y

۴۱.گزينه ۳ نكته: معادله ي دايره اي به مركز  و شعاع  عبارتست از:

صفحه ۱۶

,= ۱ +
۱

cos۲ x
۲

tan۲ x
۲ ۱ + cos x = ۲cos۲ x

۲

= (۱ + )dx = tan = tan − tan ۰ = − ۰ =∫
۲π
۳

۰
dx

۲cos۲ x
۲

۱
۲ ∫

۲π
۳

۰
tan۲ x

۲
x

۲

∣

∣

∣
∣
∣

۲π
۳

۰

π

۳ ۳√ ۳√

= +logA⋅B
a logAa logBa

= −log
A
B
a log

B
A
a

( − ) = − ⇒ ( − )∑
k=۱

n

ak ak+۱ a۱ an+۱ lim
n→+∞

a۱ an+۱

log = log( )∑
k=۱

n k ⋅ (k+ ۳)

(k+ ۱) ⋅ (k+ ۲)
∑
k=۱

n
k

k+۲
k+۱
k+۳

(log − log )∑
k=۱

n
k

k+ ۲
k+ ۱
k+ ۳

= log − log → = log − log = log = log = log ۰٫۳Sn
۱

۱ + ۲
n+ ۱
n+ ۳

S۹۹
۱
۳

۱۰۰
۱۰۲

۱
۳

۱۰۰
۱۰۲

۱۰۲
۳ × ۱۰۰

[a, b]n(۱ ≤ i ≤ n) [ , ]xi−۱ xi

Δ = −xi xi xi−۱f( )xi

= f( )Δ +f( )Δ + ⋯ +f( )ΔSn x۱ x۱ x۲ x۲ xn xn

Δx = =
۱ − ۰

۵
۱
۵

−S = (f(۰) −f(۱)) =

⎧
⎩⎨
⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪

= (f(− ) +f(− ) +f(− ) +f(− ) +f(۰))S′ ۱
۵

۴
۵

۳
۵

۲
۵

۱
۵

S = (f( ) +f( ) +f( ) +f( ) +f(۱))
۱
۵

۱
۵

۲
۵

۳
۵

۴
۵

− →−−−−−−−−−−
f(−x)=f(x)

f زوج
S′ ۱

۵
۱
۵

[a, b]n(۱ ≤ i ≤ n) [ , ]xi−۱ xi

Δ = −xi xi xi−۱f( )xi

= f( )Δ +f( )Δ + ⋯ +f( )ΔSn x۱ x۱ x۲ x۲ xn xn

= =Δx
۲ − ۰

۴
۱
۲

= (f( ) +f(۱) +f( ) +f(۲))S۴
۱
۲

۱
۲

۳
۲

= × ( + ۰ + + ۲) = = ۱٫۵۱
۲

۱
۴

۳
۴

۳
۲

(α,β)r
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صفحه ۱۶

 
 

مقدار  همان مساحت زير نمودار نيم  دايره ي  است. 
y

x
۲۲

y= ۴ x
۲

 

۴۲.گزينه ۴

۴۳.گزينه ۴

 

۴۴.گزينه ۱

  : نكته

 

طبق فرض داريم:

۴۵.گزينه ۱

صفحه ۱۷

+ =(x−α)۲ (y−β)۲ r۲

lim
n→∞

Sny = ۴ −x۲− −−−−√
y = ⇒ = ۴ − ⇒ + = ۴ ⇒ r = ۲۴ −x۲− −−−−√ y۲ x۲ x۲ y۲

= S = π = π× = ۲πlim
n→∞

Sn
۱
۲

r۲ ۱
۲

۲۲

Δx = =
۱ − ۰

۴
۱
۴

= (f( ) +f( ) +f( ) +f(۱)) = ( + + + )S۴
۱
۴

۱
۴

۱
۲

۳
۴

۱
۴

۱
۴
۵
۴

۱
۲
۳
۲

۳
۴
۷
۴

۱
۲

= ( + + + ) = × =
۱
۴

۱
۵

۱
۳

۳
۷

۱
۲

۱
۴

۳۰۷
۲۱۰

۳۰۷
۸۴۰

dx = ۱ dx+ dx = ۱ dx + dx∫ ۲

۰
x[۱−x] ∫ ۱

۰
∫ ۲

۱
x−۱ ∫ ۱

۰
∫ ۲

۱
۱
x

(x + (lnx = (۱ − ۰) + (ln ۲ − ln ۱) = ۱ + ln ۲)۱
۰ )۲

۱

(x) dx = f(x) = f(b) −f(a)∫ b

a
f

′ ∣

∣
∣
b

a

(۲ − ) dx = −۳(f(۲ − ) dx = −۳f(۲ − ) = −۳f(۱) + ۳f(۲)∫ ۳

۰
f

′ x

۳
∫ ۳

۰
x

۳
)′ x

۳
∣

∣
∣
۳
۰

(۲ − ) dx = ۲f(۱) −۳f(۱) + ۳f(۲) = ۲f(۱) ⇒ ۵f(۱) = ۳f(۲) ⇒ =∫ ۳

۰
f

′ x

۳
−→−
(∗) f(۲)

f(۱)

۵
۳

Δx = =
π− ۰

۴
π

۴

x

f(x)

۰

۰

π

۴
۲√

۲

π

۲

۱

۳π
۴

۲√

۲

π

۰

(f) = (f( ) +f( ))+f( ) +f( )) = ( + ۱ + ۱ + )u۴
π

۴
π

۴
π

۲
π

۲
۳π
۴

π

۴
۲√

۳
۲√

۳

= (۲ + ) = → k = ۲ +
π

۴
۲√ kπ

۴
۲√
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صفحه ۱۷

۴۶.گزينه ۲

۴۷.گزينه ۱

ريشه ندارد  

 

 

 

براي محاسبه ي انتگرال، ابتدا عبارت جلوي انتگرال را تا آن جا كه ممكن است ساده مي كنيم: ۴۸.گزينه ۳

 :يادآوري

 

 

 

براي حل انتگرال شامل قدر مطلق، ابتدا عبارت درون قدر مطلق را تعيين علامت كرده و پس از حذف نماد قدر مطلق ۴۹.گزينه ۲
حاصل انتگرال را مي يابيم.

براي حل انتگرال شامل براكت ابتدا عبارت درون براكت را تعيين عدد كرده و پس از حذف نماد براكت حاصل انتگرال را مي يابيم.

صفحه ۱۸

f(x) = ( − ۱) dtx۲ ∫ ۲x

۴
cosπt

t+ ۲

f(۲) = ۳ dt = ۰∫ ۴

۴
cosπt

t+ ۲

(x) = ۲x dt+ ۲( − ۱)( ) → (۲) = ۰ + ۶( ) = ۱f ′ ∫ ۲x

۴
cosπt

t+ ۲
x۲ cos ۲πx

۲x+ ۲
f ′ ۱

۶

y = xf(x) → = f(x) +x (x) (۲) = f(۲) + ۲ (۲) = ۲y′ f ′ − →−−
x=۲

y′ f ′

y = = ۰ → ۲ − cosx = ۰ → cosx = ۲
۲ − cosx

۱ + cosx

S = dx = dx = (−۱ + ) dx∫
π
۲

۰
۲ − cosx

۱ + cosx
∫

π
۲

۰
−۱ − cosx+ ۳

۱ + cosx
∫

π
۲

۰
۳

۱ + cosx

= −۱dx + dx = − + (۱ + tan ) dx∫
π
۲

۰
∫

π
۲

۰
۳

۲cos۲ x

۲

π

۲
۳
۲
∫

π
۲

۰
۲ x

۲

= − + = − + (۳ − ۰) = ۳ −
π

۲
(۳ tan )

x

۲

π
۲
۰

π

۲
π

۲

(۴) cotx+ tanx =

⎧

⎩
⎨
⎪⎪⎪⎪⎪⎪
⎪⎪⎪⎪⎪⎪

(۱) cos ۲x = x− xcos۲ sin۲

(۲) = ۱ + cot x
۱
xsin۲ g۲

(۳) = ۱ + tan x
۱
xcos۲

۲

۲
sin ۲x

= = − = (۱ + cot x) − (۱ + tan x)
cos ۲x
x xsin۲ cos۲

x− xcos۲ sin۲

x xsin۲ cos۲
۱
xsin۲

۱
xcos۲

۲ ۲

(۱ + cot x) − (۱ + tan x) dx = (− cotx− tanx∫
π
۴
π

۱۲

۲ ۲ )

π
۴
π

۱۲

= −۲ − ( ) = ۲
−۲

sin ۲x

∣

∣

∣
∣
∣

π

۴
π

۱۲

−۲
۱
۲
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صفحه ۱۸

 

 

 

 

 

 

 

۵۰.گزينه ۱
مي دانيم:  مقدار مينيمم  مجموع پايين و  مقدار ماكزيمم  مجموع بالا

 اختلاف

پاسخنامه كليدي آزمون با كد: ۱۲۳۶۰۳

۰ < x < ۱ → ۰ < ۳x < ۳

[۳x] =

∣

∣

∣
∣
∣
∣
∣
∣
∣

→ ۰ < ۳x < ۱ → [۳x] = ۰ → ۰ < x <
۱
۳

→ ۱ < ۳x < ۲ → [۳x] = ۱ → < x <
۱
۳

۲
۳

→ ۲ < ۳x < ۳ → [۳x] = ۲ → < x < ۱
۲
۳

۱ − ۳x = ۰ → x =
۱
۳

x

۱ − ۳x +

۱
۳
۰ −

|۱ − ۳x|[۳x] dx = (۱ − ۳x) (۰) dx+ (۳x− ۱) (۱) dx+∫ ۱

۰
∫

۱
۳

۰
∫

۲
۳

۱
۳

(۳x− ۱) (۲) dx = ۰ + ( −x + (۳ − ۲x∫ ۱
۲
۳

۳x۲

۲
)

۲
۳
۱
۳

x۲ )۱
۲
۳

=(( × − ) − ( × − ))+((۳ − ۲) − ( − ))۳
۲

۴
۹

۲
۳

۳
۲

۱
۹

۱
۳

۴
۳

۴
۳

=(۰ − ( ))+ (۱ − ۰) = + ۱ =
−۱
۶

۱
۶

۷
۶

×Δx=×Δx=

Δx = = →
۲π− ۰

۸
π

۴
x

f(x)

۰

۱

π

۴
۰

π

۲
۰

۳π
۴

−۱

π

−۱

۵π
۴

−۱

۳π
۲
۰

۷π
۴
۰

۲π

۱

(f) = (۱ + ۰ + ۰ + (−۱) + (−۱) + ۰ + ۰ + ۱) = ۰u۸
π

۴

(f) = (۰ + ۰ + (−۱) + (−۱) + (−۱) + (−۱) + ۰ + ۰) = −πL۸
π

۴
⇒ (f) − (f) = ۰ − (−π) = πu۸ L۸
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پاسخنامه كليدي آزمون با كد: ۱۲۳۶۰۳
-۱۲-۲۱-۳۳-۴۴-۵۱
-۶۱-۷۴-۸۴-۹۲-۱۰۴

-۱۱۱-۱۲۴-۱۳۴-۱۴۲-۱۵۳
-۱۶۳-۱۷۳-۱۸۴-۱۹۴-۲۰۴
-۲۱۱-۲۲۲-۲۳۳-۲۴۴-۲۵۲
-۲۶۴-۲۷۱-۲۸۴-۲۹۱-۳۰۲
-۳۱۱-۳۲۱-۳۳۳-۳۴۴-۳۵۲
-۳۶۲-۳۷۴-۳۸۳-۳۹۳-۴۰۲
-۴۱۳-۴۲۴-۴۳۴-۴۴۱-۴۵۱
-۴۶۲-۴۷۱-۴۸۳-۴۹۲-۵۰۱


