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ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
((((((((((((((( نمره ١٠٠ بارم: )))))))))((((((((( دقیقه ١٢٠ امتحان: مدت ))))))))))))))
ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
٢٠) آورید. دست به زیر ناحیه�ی روی را f(x,y) = x2 + y2 + x− y تاب΄ مطلق اکسترمم�های .١ سؤال

نمره)
D = {(x,y) | x2 + y2 ≤ 1}

ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

آورید. دست به را زیر انتΎرال�های مقدار .٢ سؤال

نمره). ١۵)
∫ 1
0

∫ x2

0
xey

y2−5y+4
dydx+

∫ 2
1

∫−x+2
0

xey

y2−5y+4
dydx الف)

،y − x = 1 ،x+ y = 2 خطوط بین محصور ناحیه�ی روی
∫ ∫

(x− y) sin(x2 − y2)dxdy ب)
نمره). ١۵) .y − x = −1 و x+ y = 0

مخروط ،x2 + y2 + z2 = 4 کره�ی به محصور ناحیه�ی روی
∫ ∫ ∫ ex

2+y2+z2√
x2+y2+z2

dxdydz ج)

نمره) ١۵) .y ≥ 0 و z =
√
x2 + y2

.z = x2 + y2 هذلول�ͳگون و x2 + y2 = z2 مخروط بین محصور ناحیه�ی روی
∫ ∫ ∫

xz tan−1(y
x
) dV د)

نمره) ١۵)
ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

برداری میدان برای .٣ سؤال
F(x,y, z) = (exy + 1+ sin z)

−→
i + (ex + z2y)

−→
j + (x cos z+ y2z)

−→
k

پارامتری خم توسط شده ͳط مسیر از عبارتست c که آورید دست به را
∫
c F · dr ͳخط انتΎرال

نمره) ٢٠) .t = π تا t = 0 لحظه�ی از r(t) = (sin t, cos t, t(π − t) + 1)
ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

♣ دارد. نمره Έی و است ͳتشویق سؤال این دهید. ΁پاس زیر سؤال به مایلید، اگر ♣

م�ͳکنیم تعریف ،t مثبت عدد برای باشد. مشتق�پذیر ͳتابع f کنید فرض

g(t) =
∫ ∫ ∫

Dt

f(x2 + y2 + z2)dxdydz

به را f(t) ضابطه�ی باشد، ثابت مقداری g′(t) = dg
dt

اگر .Dt = {(x,y, z) | x2 + y2 + z2 ≤ t2} که
نمره) ١٠) آورید. دست

ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

باشید! سربلند و موفق
رستم�زاده محفوظ

١


