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م کنیم: ثابت را زیر لم ابتدا

..

لم

،B′C′ اضلاع اوساط ترتیب به C و B ،A که باشد متساوی الاضلاع مثلث ی A′B′C′ کنید فرض

ABC مثلث روی یا درون که یرید ب نظر در دل خواه نقطه ی دو را P,Q هستند. آن در A′B′ و C′A′

مثلث روی یا درون بسازد، متساوی الاضلاع مثلث نقطه دو این با R نقطه ی اگر کنید ثابت هستند.

دارد. قرار A′B′C′

اثبات:

دست از بدون است. برقرار م ح باشند، ABC مثلث محیط روی P,Q اگر م کنیم ثابت ابتدا □
R برای نامزد نقطه ی دو باشند. BC و AB اضلاع روی ترتیب به Q و P کنید فرض مسئله کلیت دادن
استآ B به نزدی تر نامزد نقطه ی R م کنیم فرض بسازد. متساوی الاضلاع مثلث P,Q با تا دارد وجود

BPQ,BQP زاویه ی دو از ی کم دست م شود). ثابت مشابه طور به م ح ر، دی نامزد نقطه ی (برای

خط P از باشد. BPQ ≤ ۶٠◦ کنید فرض مسئله کلیت دادن دست از بدون نیست. بیش تر ۶٠◦ از

کند. قط S در را BC تا م کنیم رسم AC موازی
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داریم: هم چنین .PR = PQ و PB = PS پس هستند؛ متساوی الاضلاع PBS,PQR مثلث های

∠RPB+∠BPQ = ∠BPQ+∠QPS = 60◦

هم نهشت بین زاویه ی و ضل دو حالت به PQS و PRB مثلث دو نتیجه در و ∠PRB = ∠QPS پس

دارد. قرار BC′ روی یا امتداد در R نقطه ی نتیجه در و ∠PBR = ∠PSQ = ۶٠◦ پس هستند.

م ح و دارد قرار BC′ روی دقیقن R نقطه ی پس BR = QS ≤ BC = BC′ که آن جایی از هم چنین

■ م شود. ثابت



٢

..

برقرار م ح (ABC مثلث محیط روی لزومن (نه دل خواه P,Q هر ازای به م کنیم ثابت حال □
مسئله کلیت دادن دست از بدون م کند. قط را ABC مثلث از ضل دو کم دست ،PQ امتداد است.

قط ضل دو (اگر کند قط را BC ضل Q طرف از و AB ضل P طرف از PQ امتداد کنید فرض

موازی خط Q از و م کنیم رسم AB موازی خط P از م کنیم). انتخاب دل خواه به را ی شدند،

AC اضلاع خط، دو این کنید فرض هم چنین کنند. قط B′′ نقطه ی در را ر هم دی تا م کنیم رسم BC

از و AB موازی خط C′′ از ،BC موازی خط A′′ از کنند. قط C′′ و A′′ نقاط در ترتیب به را BC و

م کنیم. رسم AC موازی خط B′′
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درون سوم نقطه ی قبل، قسمت اثبات طبق و دارند قرار A′′B′′C′′ مثلث محیط روی P,Q نقاط حال

■ م شود. ثابت م ح و دارد قرار نیز A′B′C′ مثلث درون پس دارد؛ قرار پررنگ مثلث

گرفته قرار ساعت گرد ترتیب به R و Q و P ل، ش در که م گیریم نظر در نامزدی نقطه ی آن را R دقیق تر، تعریف آبا

باشند


