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مسئله 1
انتگرال مقدار باشد، داشته وجود f(0) = 1 اولیه مقدار با f

(
f(x)

)
= x رابطه 0 ≤ x ≤ 1 بازه در اگر

(n ∈ N) کنید. تعیین را ∫زیر 1

0

(
x− f(x)

)2n

dx

مسئله روشحل 2
است. برابر آن وارون با تابع این پاسخ:

f(x) = f−1(x)

باشند. برابر یکدیگر با هم آن�ها مشتقات باید پس
شود. توجه معکوس تابع مشتق مورد در زیر نکته )به

f−1
)′
(x) =

1

f ′
(
f−1(x)

)
مسئله این در

f ′ =
1

f ′ , ⇒ f ′ = ±1

اول فرض در می�شود. بررسی جداگانه صورت به f تابع براي فرض دو
f ′ = 1, ⇒ f(x) = x+ c,

f(0)=1⇒ f(x) = x+ 1

دوم فرض در می�شود. رد اول فرض پس نیست. سازگار f
(
f(x)

)
= x شرط با تابع این

f ′ = −1, ⇒ f(x) = −x+ c,
f(0)=1⇒ f(x) = −x+ 1

کرد: جایگذاري انتگرال در را تابع این می�توان است. سازگار شده داده شرط با ∫که 1

0

(
x− f(x)

)2n

dx =

∫ 1

0

(
x− (−x+ 1)

)2n

dx

=

∫ 1

0

(2x− 1)2ndx

=

[
1

2(2n+ 1)
(2x− 1)2n+1

]1
0

=
1

2n+ 1
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پیش درست کارها کنی باور اگر
دید. خواهی را فرصت�ها فقط می�روند،
پیش درست کارها کنی باور اگر

دید. خواهی را موانع فقط نمی�روند،
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