
 های زیر را بدست آورید.کوچکترین کران بالا  و بزرگترین کران پایین هر یک از مجموعه -1
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  ∶ 𝑛 , 𝑚 ∈ ℕ} 

 دهیم باشند قرار می ℝدار  از دو زیر مجموعه غیر تهی و کران 𝐵 و 𝐴فرض کنید  -2

𝐴 + 𝐵 = { 𝑎 + 𝑏  ,      𝑎 ∈ 𝐴 , 𝑏 ∈ 𝐵} 

 ثابت کنید:

sup(𝐴الف(  + 𝐵) = sup 𝐴 + sup 𝐵 

inf(𝐴ب(  + 𝐵) = inf 𝐴 + inf 𝐵 

sup(𝐴ج(  ∪ 𝐵) = max {sup 𝐴 , sup 𝐵} 

inf(𝐴د(  ∪ 𝐵) = min{inf 𝐴 , inf 𝐵} 

sup(𝐴( در مورد و ∩ 𝐵)  وinf(𝐴 ∩ 𝐵) توان گفت؟چه می 

, 𝑆)فرض کنید  -3 دو زیر مجموعه غیر  𝐵 و 𝐴مرتب که دارای خاصیت کوچکترین کران بالایی است اگر یک مجموعه (≥

𝐴 که به طوری باشند 𝑆دار  از تهی و کران ⊆ 𝐵نید ثابت ک 

inf 𝐵 ≤ inf 𝐴 ≤ sup 𝐴 ≤ sup 𝐵 

, 𝑓فرض کنید توابع -4 𝑔 های با ضابطه𝑓(𝑥) = 𝑥  و𝑔(𝑥) = 1 − 𝑥 ی بر مجموعه𝐴 = [ 0 , تعریف شده باشنددر  [1

𝑠𝑢𝑝𝐴(𝑓اینصورت  + 𝑔)  و𝑖𝑛𝑓𝐴(𝑓 + 𝑔) .را بدست آورید 

𝐴−را به صورت  (𝐴−)دار از اعداد حقیقی باشد زیر مجموعه غیر تهی و کران 𝐴فرض کنید  -5 = {−𝑥 |𝑥 ∈ 𝐴}  تعریف

 کنیم ثابت کنید: می

sup(−𝐴)الف(  = − inf 𝐴 

−) infب(  𝐴) = −𝑠𝑢𝑝𝐴 

𝐴اگر  -5 = { 
1−5𝑛

𝑛+1
 | 𝑛 ∈ ℕ}  مقدارsup 𝐴 + sup (−𝐴) .را بدست آورید 

 

 



 : دهیمعداد حقیقی مثبت باشند قرار میادار  ازدو زیر مجموعه غیر تهی و کران 𝐵 و 𝐴فرض کنید  -6

𝐶 = 𝐴𝐵 = {𝑎𝑏 |𝑎 ∈ 𝐴 , 𝑏 ∈ 𝐵} 

 

 ثابت کنید

supالف(  𝐶 = sup 𝐴 sup 𝐵 

infب(  𝐶 = inf 𝐴 inf 𝐵 

 


