
 /http://generalcourses.blog.irمحمدرضا گلزاری               

 

 به نام خدا 

 اتحاد ها 

ن ایمقدمه :اتحاد یه تساوی همیشه درست است که به ازای هر مقدار حقیقی برای  متغیر ها 

 تساوی برقرار است .

 اتحاد اول مربع مجموع  دو جمله 

(𝑎 + 𝑏)2 = 𝑎2 + 2𝑎𝑏 + 𝑏2 

(2𝑥 + 3𝑦)2 = 4𝑥2 + 12𝑥𝑦 + 9𝑦2 

 اتحاد مربع تفاضل  دو جمله 

(𝑎 − 𝑏)2 = 𝑎2 − 2𝑎𝑏 + 𝑏2 

(2𝑥 − 3𝑦)2 = 4𝑥2 − 12𝑥𝑦 + 9𝑦2 

 اتحاد مربع مجموع سه جمله

(𝑎 + 𝑏 + 𝑐)2 = 𝑎2 + 𝑏2+𝑐2 + 2𝑎𝑏 + 2𝑎𝑐 + 2𝑏𝑐 

(2𝑥 + 3𝑦 + 2𝑧)2 = 4𝑥2 + 9𝑦2 + 4𝑧2 + 2(2𝑥)(3𝑦) + 2(3𝑦)(2𝑧) + 2(2𝑥)(2𝑧) 

= 4𝑥2 + 9𝑦2 + 4𝑧2 + 12𝑥𝑦 + 12𝑦𝑧 + 8𝑥𝑧 

 اتحاد مزدوج

(𝑎 + 𝑏)(𝑎 − 𝑏) = 𝑎2 − 𝑏2 

(2𝑥 + 3𝑦)(2𝑥 − 3𝑦) = 4𝑥2 − 9𝑦2 

 اتحاد جمله مشترک 

(𝑥 + 𝑎)(𝑥 + 𝑏) = 𝑥2 + (𝑎 + 𝑏)𝑥 + 𝑎𝑏 

(2𝑥 + 5)(2𝑥 + 7) = 4𝑥2 + (7 + 5)𝑥 + 35 

                                   = 4𝑥2 + 12𝑥 + 35 
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 اتحاد مکعب مجموع دو جمله 

(𝑎 + 𝑏)3 = 𝑎3 + 3𝑎2𝑏 + 3𝑎𝑏2 + 𝑏3 

(2𝑥 + 3𝑦)3 = (2𝑥)3 + 3(2𝑥)2(3𝑦) + 3(2𝑥)(3𝑦)2 + (3𝑦)3 

= 8𝑥3 + 36𝑥2𝑦 + 54𝑥𝑦2 + 27𝑦3 

 اتحاد مکعب تفاضل دو جمله

(𝑎 − 𝑏)3 = 𝑎3 − 3𝑎2𝑏 + 3𝑎𝑏2 − 𝑏3 

(2𝑥 − 3𝑦)3 = (2𝑥)3 − 3(2𝑥)2(3𝑦) + 3(2𝑥)(3𝑦)2 − (3𝑦)3 

= 8𝑥3 − 36𝑥2𝑦 + 54𝑥𝑦2 − 27𝑦3 

 اتحاد چاق و لاغر 

(𝑎 + 𝑏)(𝑎2 − 𝑎𝑏 + 𝑏2) = 𝑎3 + 𝑏3 

(2𝑥 + 3𝑦)(4𝑥2 − 6𝑥𝑦+9𝑦2) = (2𝑥)3 + (3𝑦)3 = 8𝑥3 + 27𝑦3 

 

(𝑎 − 𝑏)(𝑎2 + 𝑎𝑏 + 𝑏2) = 𝑎3 − 𝑏3 

(2𝑥 − 3𝑦)(4𝑥2 + 6𝑥𝑦+9𝑦2) = (2𝑥)3 − (3𝑦)3 = 8𝑥3 − 27𝑦3 

 اتحاد اویلر

(𝑎 + 𝑏 + 𝑐)(𝑎2 + 𝑏2 + 𝑐2 − 𝑎𝑏 − 𝑎𝑐 − 𝑏𝑐) = 𝑎3 + 𝑏3 + 𝑐3 − 3𝑎𝑏𝑐 

 نتایج اتحاد اویلر

𝑖𝑓 ∶  𝑎 = 𝑏 = 𝑐 

                                  => 𝑎3 + 𝑏3 + 𝑐3 = 3𝑎𝑏𝑐  

𝑖𝑓 ∶  𝑎 + 𝑏 + 𝑐 = 0 

 اتحاد لانگراژ

(𝑎2 + 𝑏2)(𝑐2 + 𝑑2) = (𝑎𝑐 + 𝑏𝑑)2 + (𝑎𝑑 − 𝑏𝑐)2 

(𝑎2 + 𝑏2)(𝑐2 + 𝑑2) = (𝑎𝑐 − 𝑏𝑑)2 + (𝑎𝑑 + 𝑏𝑐)2 


