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کرد؛ انتخاب نقطه ۴k ، ٣k −١ ضل΄ به Έمشب مثلث از مͳ توان ،k هر ازای به مͳ کنیم ثابت ابتدا □
برای مͳ کنیم. ثابت k روی استقرا به را ح΋م نسازند. متساوی الاضلاع مثلث آن ها از تا سه هیچ که طوری

بΎیرید. نظر در را زیر ش΋ل ،k = ١

.

ساختار است. برقرار نیز k = l +١ برای ح΋م مͳ کنیم ثابت باشد. برقرار k = l برای ح΋م کنید فرض

بΎیرید: نظر در را (١) ش΋ل
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ریز مثلث Έی را آن ها از Έی هر که ٣l −١ ضل΄ (به کوچΈ تر مثلث چهار از Έی هر در ساختار، این در

نکرده ایم. انتخاب را دیΎری نقطه ی هیچ و کرده ایم انتخاب استقرا فرض ساختار طبق بر را نقاط مͳ نامیم)،

درون مͳ دهد. نشان ٨ ضل΄ به Έمشب مثلث از نقطه ١۶ انتخاب برای را استقرا روند (٢) ش΋ل مثال، برای

نمͳ سازند. متساوی الاضلاع مثلث شده، انتخاب نقطه ی سه هیچ استقرا فرض طبق ریز، مثلث چهار از Έی هر

نباشند. ریز مثلث Έی در نقطه سه هر هم زمان که طوری بΎیرید؛ نظر در شده انتخاب نقاط از نقطه سه حال

داریم: حالت سه

همین راه نمایی در شده اثبات لم طبق صورت این در دارند. قرار ریز مثلث Έی در آن ها از تا دو •

سه از Έی هیچ در نمͳ تواند بسازد، متساوی الاضلاع مثلث نقطه دو این با سوم نقطه ی اگر سوال،

نقاط از نقطه دو اگر مثال برای ندارد. ام΋ان ͳحالت چنین پس است؛ تناقض که باشد دیΎر ریز مثلث

قرار ABC مثلث در باید سوم نقطه ی باشند، (٣) ش΋ل در شده مشخص ریز مثلث در شده، انتخاب

باشد. دیΎر ریز مثلث هیچ در نمͳ تواند پس لم)؛ (طبق بΎیرد

نقطه سه این از ͳ΋ی شامل بالایی ریز مثلث دو Έی هر و باشند متفاوت ریز مثلث سه از نقطه سه •

در لم طبق باید بسازد، متساوی الاضلاع مثلث نقطه دو این با سوم نقطه ی اگر صورت این در باشند.

(ش΋ل است تناقض که باشد دیΎر ریز مثلث دو از Έی هیچ در نمͳ تواند و بΎیرد قرار ABC مثلث

ندارد. ام΋ان نیز ͳحالت چنین پس (۴))؛
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نقطه سه این از ͳ΋ی شامل ͳپایین ریز مثلث دو از Έی هر و باشند متفاوت ریز مثلث سه از نقطه سه •

دست از بدون است؛ نقطه سه از ͳ΋ی شامل بالایی، ریز مثلث دو از ͳ΋ی دقیقن صورت این در باشند.

سوم نقطه ی اگر صورت این در باشد. این چنین بالا‐چپ ریز مثلث کنید فرض مسئله کلیت دادن

در نمͳ تواند و بΎیرد قرار ABC مثلث در لم طبق باید بسازد، متساوی الاضلاع مثلث نقطه دو این با

ندارد. ام΋ان نیز ͳحالت چنین پس (۵))؛ (ش΋ل باشد پایین‐راست ریز مثلث
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ثابت استقرا ح΋م و نمͳ دهند متساوی الاضلاع مثلث تش΋یل شده، انتخاب نقاط از نقطه سه هیچ پس

■ مͳ شود.

که طوری کنیم؛ پیدا n = ٣k −١ Έی است ͳکاف حال □

4k ≥ 1993n = 1993× (3k −1)

پس بود؛ خواهد (۴
٣)

k ≥ ١٩٩٣ آن گاه باشد، k ≥ log۴
٣
١٩٩٣ اگر باشد.

4k ≥ 1993×3k ≥ 1993× (3k −1)

■ مͳ شود. حل مسئله و


